
Första lagen. 

1. Räknekons tens begynnelse är sammanläggn ing 

1 + 1 = 2 . 2 + 3 = 5, o. s. v . 

ända t i l l s add i t i onen når sin höjdpunkt i begreppet 

a + b + c + . . . (n s tycken) 
d. v . S. s u m m a n av h u r u m å n g a och h u r u s tora t a l som helst. 
1 stället för generalisering k o m m e r sedan specialisering, 
nämligen på det enkla sät te t , a t t m a n u tvä l j e r fa l le t 

a = b = c = . . . ( m st .) 
U p p r e p a d a d d i t i o n med l i k a s tora addender är början t i l l 
m u l t i p l i k a t i o n 

2 + 2 + 2 = 2 . 3 = 6 
a + a + a + . . . (b st .) — ab 

Från summan a + b har m a n således k o m m i t över t i l l p ro 
duk ten ab genom a t t först generalisera och sedan speci
alisera. 

2. S u b t r a k t i o n och d iv i s ion k o m m a någo t l i t e t p å t a l i 
t n senare avde ln ing såsom en ömvändn ing av a d d i t i o n och 
m u l t i p l i k a t i o n . N u skul le j a g övergå t i l l potenser ing, men 
inpassar här e t t par anmärkningar . F ö <t, a t t de båda 
räknesät ten a d d i t i o n och m u l t i p l i k a t i o n l i k n a v a r a n d r a 
däri, a t t resu l ta te t av räkningen förblir oförändrat , då be
s tåndsdelarna (addender eller f ak to re r ) b y t a plats 

a + b —b + a, ab = ba 
P å g r u n d hä rav b i lda dessa båda räknesä t t en särskild g r u p p , 
d i t i n t e t annat räknesät t hör. T y m a n k a n t r y g g t pås tå 
(och även bevisa) , a t t var je räknesät t , som lyde r den k o m -
m u t a t i v a lagen, låter reducera sig t i l l a d d i t i o n eller m u l t i p l i -

af lektor Starbäck väckta motionen, däri han föreslår, att 1907 års 
riksdag måtte besluta om Inrättandet af 75 nya ordinarie adjunkts
befattningar, afsedda att vara med ordinarie innehafvnrc besatta den 
1 januari 1908, ocli v i l l sällskapet på samma gång framhålla, att 
detta antal endast afhjälper det för närvarande mest trängande be-
hofvet.» 



k a t i o n eller k o m b i n a t i o n e r av dessa. Endas t för a t t när
mare belysa m i n m e n i n g ska l l j a g upp t aga t i l l k r i t i k e t t av 
M a m i o u r y 1 ) föreslaget n y t t räknesät t , som han k a l l a r hy -
p e r m u l t i p l i k a t i o n . H a n sät ter 

a | b = e" > s a " , s " • ' 
e t t räknesät t , som uppenbar l igen lyder den k o m m u t a t i v a 
lagen. Men det är j u t y d l i g t , a t t de t t a räknesä t t låter re
ducera sig t i l l m u l t i p l i k a t i o n . T y märk , a t t räkningen 
är obegr ip l ig u t a n kännedom o m logar i tmer . Men före lo 
g a r i t m e r n a k o m m a rötter och potenser. De t m å således 
vara t i l låtet a t t u t b y t a ta len a och b m o t ta len e:l och e'1. 
D å fås 

e a | e'1 = e"" 
således 

log (e r | e1') = ab. 
Väns t r a m e m b r u m är n u endast en o t y m p l i g be teckn ing för 
p r o d u k t e n av a och b. 

3. M i n andra anmärkn ing gäller s jä lva övergången från 
a d d i t i o n t i l l m u l t i p l i k a t i o n . Man väljer 

b = a , c = a . . . 

(m—1 ekva t i one r ) 

E n annan möjlighet vore a t t väl ja 

b = a + x , c = a + 2 x , d == a + 3 x , . . . ( m — r ekv.) 

va rav det föregående är specialfallet x = o . S u m m a n b l i r då 
v N n m ( m — 1 ) . 

a + (a + x) + . . . + [a + ( m — T ) x j — a r f i + x — 5 '-

För x = o fås härav p r o d u k t e n a m såsom det enklaste f a l 
let . D e t t a endast såsom en i l l u s t r a t i o n t i l l det s jä lvklara 
förhållandet, a t t s u m m a n 

a + a + a + . • • 
har enklare fo rm än varje annan summa av l i k a m å n g a te rmer . 

4. K o m b i n a t i o n e r av a d d i t i o n och m u l t i p l i k a t i o n äro 
t . ex. 

a (b + c) och a + bc. 

Rådana k o m b i n a t i o n e r upptagas icke såsom särski lda 

1 ) jSlemv archief vonr wiskunde 4, Amsterdam 1899—1900. 



räknesät t och k u n n a därför här förbigås. V i k o m m a så 
t i l l kons ten a t t upphöja t i l l d i g n i t e t , räknesät te t potense-
r i n g (Po tenz ie rung eller Potenzieren) . P å samma sät t som 
v i förut (§ i ) från s u m m a n a + b övergingo t i l l p r o d u k t e n 
a b , skola v i n u från denna p r o d u k t k o m m a över t i l l potensen 
(d ign i t e t en ) a1', näml igen genom a t t först generalisera och 
sedan specialisera. V i generalisera t i l l p r o d u k t e n av h u r u 
m å n g a och h u r u s tora t a l som helst 

a b c . . . (n st .) 

och u t v ä l j a sedan det f a l l , som har den enklaste fo rmen 

a a a . . . (b st . ) = a". 
U p p r e p a d m u l t i p l i k a t i o n m e d l i k a f ak to re r är här början 
t i l l potenser ing, l i k s o m u p p r e p a d a d d i t i o n m e d l i k a adden-
der förut va r början t i l l m u l t i p l i k a t i o n . 

5. D e t är vä lbekan t , a t t räknesä t te t potenser ing icke 
lyde r den k o m m u t a t i v a lagen, l i k a l i t e t som s u b t r a k t i o n eller 
d iv i s i on . Men låt oss undersöka saken någo t närmare . 
L å t a v a r a det större och b det m i n d r e av t v å hela pos i t iva 
t a l , som satisfiera ekva t ione rna 

a + b —= b + a, ab = ba, 

a — b = b — a, a : b = - b : a , 

a" = b" 

De båda första satisfieras i d e n t i s k t . De t v å följande äro 
o r i m l i g a . I den sista ekva t ionen insät ter j a g a = b + c 
på högra s idan o m l ikhe t s t eckne t och får då 

a ' ' = b " . b", 
således 

( ^ - ) b = b" — he l t t a l . 

D ä r a v följer ,a t t b måste gå j ä m n t u p p i a. Jag sät ter därför 

a = n b (n = 2 , 3 , 4 , . . . ) 
och får då 

11—1 a 

b v = y n = 2, V 3, V 4, • • • 
A v a l la dessa förslag är t y d l i g e n endast det första r i m l i g t , 
således 

11=2, b = 2 , a = 4 . 



All t så finnes det b l o t t e t t enda f a l l , i v i l k e t basen p c h ex
ponenten k u n n a b y t a p la t s , u t a n a t t d igni te tens vä rde däri
genom ändras, näml igen fa l le t 

4 = 2 = 1 0 . 

6. Potenseringens u t v e c k l i n g u r m u l t i p l i k a t i o n e n är 
väsent l igen beroende av det s jä lvk lara förhål landet , a t t 
p r o d u k t e n 

a a a • 

har enklare f o r m än var je annan p r o d u k t av l i k a m å n g a fak
torer . M a n k a n fråga, v a d som k o m m e r därnäst i enke lhe t . 
Ja, t . ex. 

a ( a + i ) ( a + 2 ) (a + 3) . . . 
speciell t 

1 . 2 . 3 . 4 . . . n = n ! 
Den m i n s t a avvikelse från regeln a t t a l l t i d vä l ja den enk l a 
ste fo rmen skul le p r i sg iva va l e t av n y a räknesä t t åt rena 
g o d t y c k e t . 

7. Såsom exempel på k o m b i n a t i o n e r av a d d i t i o n , m u l 
t i p l i k a t i o n och potenser ing m å anföras ( j f r . § 4) 

a + b c , a b + c , (a + b)°, 

a b \ a b c , ( a b ) \ 

a" + cd + e. 

D y l i k a sammanstä l ln ingar , som k u n n a varieras i det oänd
l iga , upptagas n a t u r l i g t v i s icke såsom särski lda räknesät t . 

8. Sedan det m a t e m a t i s k a t änkande t så lunda u t v e c k 
la t m u l t i p l i k a t i o n u r a d d i t i o n och därefter en l ig t samma lag 
potenser ing u r m u l t i p l i k a t i o n , vore det o log isk t a t t söka h i n 
dra en f o r t s a t t u t v e c k l i n g en l ig t samma lag t i l l räknesä t t av 
högre o r d n i n g (fjärde, femte, o. s. v . ) . R i k t i g t har Schu-
b e r t *) anmärk t , »dass v o m S t a n d p u n k t e der das Gesetz 
der Permanenz anerkennenden reinen A r i t h m e t i k die einge-
hende Un te r suchung der Opera t ionen v i e r t e r u n d höherer 
Stufe n i c h t al lein n i c h t uberflussig, sondern sogar d r i ngend 
geboten ist». Och i sådana läroböcker i a r i t m e t i k , s o m 
behandla räkneoperat ionerna s t rängt sys temat i sk t , f r a m -

"i Jahrbuch iiber die Fortschritte der Mathematik 22 (årg-
1890), sid. 432. 



-hålles det från ren t teore t i sk s t åndpunk t berä t t igade i a t t 
införa opera t ioner av fjärde och högre o r d n i n g , eller be t r ak 
tas det såsom s jä lvklar t , a t t e t t räknesä t t av fjärde o r d n i n g 
en är l i k a be rä t t iga t som det bekan ta räknesä t te t av t red je 
•ordningen (potenser ing) . Så t . ex. H a n k e l , Grassman, 
Scheffler, E . Schröder, O. Schlömilch, Schubert . Också 
h a rä t t m å n g a m a t e m a t i k e r lämnat spår i l i t t e r a t u r e n efter 
sina ganska a l l va r l i ga ans t rängningar för a t t u r potenser ing-
en u t v e c k l a e t t räknesä t t av fjärde o rdn ingen m e d di thöran-
de generalisationer och ömvändningar . Jag ska l l redan 
här ci tera några . 

F . W ö p c k e , Crelles J o u r n a l 42, år 1851, s id. 83 föl j . 
F . Paugger, Gruner t s A r c h i v 35, år 1860, s id. 21—32. 
H . Gerlach, Ze i t schr i f t fu r m a t h . u n d n a t u r w . Unte r -

r i c h t 13, år 1882, s id 423 föl j . 
E m i l Schulze, Gruner t s A r c h i v (2) 3, år 1886, s id 302— 

314-
» » g, år 1890, s id. 320—326 

E M Lémeray , Nouvel les Annales de Mathémat iques 
(3) 15, Paris 1896, s id. 548—556 

» » 16, Paris 1897, sid- 54—61 
» Proceedings o f the E d i n b u r g h m a t h . Soc. 

16, år 1897—98, s id . 13 föl j . 
H Scheffler, Lä robok i A r i t m e t i k . 
H Schubert » 

A l l a dessa s ju författare ha infört n y a och sins emel lan 
o l i k a be teckn ingar för e t t räknesä t t av fjärde o rdn ingen 
Dä rom mera längre f r a m (§ 12) 

9 E n synne r l i g t god ansats t i l l u t v e c k l i n g av e t t n y t t 
räknesä t t gjordes redan av Eu le r i hans s tora a v h a n d l i n g 
( i Petersburgs vetenskapsakademis acta) o m u p p r e p a d 
po tenser ing 1 ) . H a n börjar m e d e t t s i fferexempel , som j a g 

l ) L . Euler, De formulis exponentialibus replicatis, Acta aca-
demise scientiarum petropolitanae pro anno 1777, tom. 1, pars 1, 
mathematica, pag. 38—60. Petropoli 1778. Avhandlingen är långt 
senare (år 1898) kompletterad i vissa detaljer av D. Gravé (i Peters
burg). Oberoende af Euler men i samma anda ha Eisenstein, 
Paugger, Seideb Muller och Lémeray skrivit märkliga avhandlingar, 
som skola refereras i det följande. 



n n d e r h . t . 1906 använde såsom p r o b l e m v i d m a t e m a t i s k 
s k r i v n i n g i nedre sjunde realklassen under följande f o r m . 

Problem. 

De hela ta len x , y , z o c h u bes tämmas genom följande 
e k v a t i o n e r 

x = 2", y = 2X, z = 2 y , u = 2Z. 
M a n ska l l be räkna x , y och z, men i fråga o m u får m a n n ö 
j a s ig m e d a t t ang iva dess första och dess sista siffra s a m t 
s i f frornas a n t a l . 

Lösning. 

x = 4, y = 2 4 = i 6 , z = 2 , 8 = 65536, 

u = 2 6 5 8 3 6 = i 6 , 0 3 8 4 = 200353 . . . 6 (19729 siffror) 

A t t ve rk l i gen u har 6 t i l l sista siffra ( l ikaväl som y och z) , 

föl jer därav , a t t a l la p r o d u k t e r av fo rmen 

16. 16. 16 . . . 16 

s lu t a p å 6 A t t siffrornas a n t a l är 19729 och den första 

siffran 2, följer därav , a t t 

log u = 65536 log 2 = 65536. 0 , 3 0 1 0 3 0 0 0 = 1 9 7 2 8 , 3 0 2 
10, I e t t exempel som de t t a f ramträder behovet av 

•ett n y t t a r i t m e t i s k t be teckningssä t t av i n t e r n a t i o n e l l räck
v i d d . Eu le r s jä lv har icke föreslagit någo t sådant , men vä l 
m å n g a av de senare förfat tarna i ämnet (under åren 1850— 
1900, se § 8) . Sedan n u m e r a Schuberts förslag genom 
E n c y k l o p e d i e n 1 ) få t t en he l t annan s p r i d n i n g än de andra , 
to rde det b l i v a a l lmänt antaget . M e d Schuberts beteck
ningssä t t löses det n ä m n d a p rob lemet (§ 9) på följande 
sä t t . 

x = 2 2 = (2 ; 2) = 4, 

y =s 2" = 2 < 2 : S > = (2 ; 3) = 16, 

Z = 2J = 2 ( 2 ; 3 ) = (2 ; 4) = 65536, 

u = 2Z = 2 ( 2 : 4 ; = ( 2 ; 5) = 200353 . . . 6 (19729 s i f f ror ) . 

L i k s o m m a n förut v a n t sig v i d be teckningssä t te t 

') Encyclopédie des sciences mathérnatiques I , 1: Principes 
fondamentaux de l'Arithmetique; exposé, d'aprés 1'article allemand 
•de H . Schubert, par J. Tannery et J. Molk, Paris 1904, p. 61. 



i o 2 = I O O , i o s = I O O O , . . . 

i o 2 ä = 1000 . . . o (25 no l l o r ) 

så bör m a n hädanef ter vän ja sig v i d be teckningarna 

(2 ; 3) = 16, ( 2 ; 4) = 65536, 
(2 ; 5) = 200353 . . - 6 ( i 9 7 2 9 s i f f ro r ) , 

således a l lmänt be teckningen (2 ; n ) , där n = 3, 4, 5, 6, . . . . . 
M a n har såsom d e f i n i t i o n 

(a; 11) == 2 ( 2 ; ° - , ) 

De enda p r i m f a k t o r e r n a i (2 ; n ) äro således 2. M a n k a m 
s k r i v a 

( 2 ; n ) = i 6 1 / 4 ( 2 ; n ^ 1 ) = : 16. 16. 16 . . . 16 ( m s t . ) 

Men al la sådana p r o d u k t e r s lu ta på 6. D ä r a v följer, a t t de-
hela ta len (2 ; n ) s lu ta på 6. 

11. V i ha n u sett exempel på e t t n y t t räknesät t , som 
m e d logisk nödvänd ighe t u tveck las u r po tenser ing p å sam
m a sät t , som potenser ing förut u t v e c k l a t s u r m u l t i p l i k a t i o n 
och denna a l l r a först u r a d d i t i o n . L i k s o m u p p r e p a d a d d i 
t i o n m e d l i k a addender är början t i l l m u l t i p l i k a t i o n och 
u p p r e p a d m u l t i p l i k a t i o n m e d l i k a f ak to re r är början t i l l 
po tenser ing, så är u p p r e p a d potenser ing m e d l i k a b e s t å n d s 
delar början t i l l e t t n y t t räknesä t t , låt oss säga superpo-
tenser ing . P å samma sä t t som v i förut ( § 1 ) från summan, 
a + b k o m m i t över t i l l p r o d u k t e n a b och därefter ( § 4 ) 
från p r o d u k t e n ab t i l l potensen a b, där a är bas. 
och b exponent , så skola v i n u från. denna potens k o m m a 
över t i l l superpotensen (a; b ) , där a är låt oss säga , a rgu 
m e n t och b index . Regeln v a r : först generalisera, sedan 
specialisera. A l l t s å skola v i t i l l en början generalisera po
tensen av 2 beståndsdelar a och b (bas och exponen t ) t i l l 
potensen av 3 beståndsdelar a, b , c. L i k s o m v i förut i s u m 
m a n a + b ersatte a eller b m e d en n y s u m m a av samma 
f o r m c + d och sålunda f ingo en s u m m a av 3 addender b + 
c + d eller a 4- c + d , l i k s o m v i sedan i p r o d u k t e n a b ersat ta 
a eller b m e d en n y p r o d u k t av samma f o r m c d och sålunde 
f ingo en p r o d u k t av 3 f ak to re r b e d eller a c d, så skola v i n u 
i potensen a" ersät ta a eller b m e d en n y potens av samma 



f o r m c d i a v s i k t a t t så lunda få en potens av 3 bes tåndsde
l a r b , c, d eller a, c, d . Jag s k a l l börja m e d det senare 1 . 

12. Jag u tgå r således från potensen a b och ersätter 
exponen ten b m e d en n y potens av samma f o r m c d. Re
su l t a t e t b l i r en potens av 3 beståndsdelar a, c, d , av v i l k a 
a och c ingå såsom baser ( ingendera såsom exponent ) men 
d såsom exponent (icke såsom bas). V i d fo r t s a t t genera
l i s e r ing efter denna p r i n c i p u t b y t e r j a g exponenten d m o t 
en n y potens av samma f o r m e*. Resu l t a t e t b l i r en potens 
av 4 bes tåndsdelar a, c, e, f, av v i l k a a, c, e ingå såsom ba
ser (enbar t ) men f såsom exponen t ( enbar t ) . Sedan u t 
b y t e r j a g exponenten f m o t en n y potens o . s. v . Resul 
t a t e t b l i r en u p p r e p a d potens av h u r u m å n g a och h u r u s tora 
bes tåndsdelar som helst a, c, e, g, . . u , av v i l k a endast den 
sista u ingår såsom exponen t (den står högst u p p ) , under 
det a t t a l la de andra äro baser. Jag be tecknar n u an ta le t 
av dessa beståndsdelar m e d b och specialiserar på v a n l i g t 
sä t t 

c = a , e = a , g = a , . . . u = = a ( b — 1 st . ) 

Resu l t a t e t b l i r en u p p r e p a d potens av b st. beståndsdelar , 
a l l a l i k a m e d a, av v i l k a endast en (den sista eller högsta) 
är exponen t , unde r det. a t t a l la de övr iga äro baser. D e t t a 
resu l ta t använder j a g n u såsom d e f i n i t i o n på superpoten-
sen (la surpuissance) (a; b ) o c h k a l l a r a a rgumen t och b 
index . Således är en l ig t de f in i t ionen 

(a ; 2 ) • — a \ (a; 3) = a ( a ; ä \ . . . (a; b) = a*""-» 

A r g u m e n t e t ingår såsom exponent en gång och såsom bas 
så m å n g a gånger , som i n d e x u tv i s a r , m i n u s e t t . M a n k a n 
ut läsa (a; b ) såsom a i potens b gånger . 

De övr iga kända förslagen t i l l be teckningssä t t för sam
m a sak äro föl jande ( j f r § 8). 

W ö p c k e ^ Ger lach b a 
a 

') Framställningens utförlighet motiveras av det misstag, som 
blifvit begånget i denna fundamentala punkt (av Schulze, Schubert 
och Weber, se § 13). 



Paugger a*b Schulze a 4 b 

. Scheffler a b L é m e r a y ± * 

Härv id bör dock anmärkas , a t t Schulzes förslag (av år 
1886) endast va r p r o v i s o r i s k t . I en senare a v h a n d l i n g ( av 
år 1890) använder han s jä lv Gerlachs be teckningssä t t . Ä -
ven M u l l e r ansluter sig t i l l Ger lach. L é m e r a y def inierar 
( i l i k h e t m e d Eu le r och hans efterföljare Gravé) e t t n å g o t 
a l lmännare begrepp 

1 c 2 c „ b c 
3 3, , c l — - : cV , . . . c l '•—'-- . . . 

13. V i ha således k o m m i t f r a m t i l l superpotensen 
(a ; b ) genom a t t u t g å från potensen a b och däri u t b y t a 
exponenten b m o t en n y potens av samma f o r m o. s. v . 
Det andra förslaget var ( § 1 1 ) a t t u t b y t a basen a m o t en 
potens c a. Men där igenom k o m m e r m a n t i l l k o m b i n a t i o 
nen c M , v a r o m v i förut ( § 7 ) t a l a t . Samma k o m b i n a t i o n 
fås, då m a n i potensen a b u t b y t e r -exponenten b m o t en 
p r o d u k t c d , v i l k e t ger a c d . Men de t t a är icke början t i l l en 
u p p r e p a d potens, l i k a l i t e t som k o m b i n a t i o n e n a (b + c) 
är början t i l l en u p p r e p a d p r o d u k t . 1 ) 

14. M a n k a n icke förneka t i l l v a r o n av en bes t ämd 
lag för u t v e c k l i n g e n av räknesä t t av a l l t högre o r d n i n g u r 
den enk la sammanläppn ingen av t v å t a l a och b . Va r j e 
steg uppå t förverkl igas genom en general isering från en 
k o m b i n a t i o n (a, b) t i l l en k o m b i n a t i o n (a, b , c, d , . . .)• 
och en därpå följande special isering 

Därmed har m a n övergå t t från k o m b i n a t i o n e n (a, b) m e d 

*) Ett misstag i detta avseende här blivit begånget av Schnlze 
(Grunerts Archiv 1886 och 1890, mest utpräglat i den senare upp
satsen), och hans omdöme har — egendomligt nog — påverkat 
icke blott Schubert (Encyclopédie etc. p. 61, jfr § 10) utan även 
AVeber (Encyklopädie der elementaren Algebra und Analysis, Leip
zig 1903, sid. 28). Den anmärkning, som av dessa författare riktats 
mot superpotenseringen, träffar icke den framställning därav, som 
jag här givit, men väl äldre framställningar, t. ex. av Wöpcke eller 
av Schulze själv. Jag har ingen anledning att här ingå på ett re
ferat utan hänvisar den intresserade t i l l de anförda arbetena. 



bes tåndsdelarna a och b t i l l eti n y k o m b i n a t i o n av högre 
o r d n i n g (a, a, a, a,. . . ) , innehållande n st. a, m e d bes tånds
delarna a och n . Den fo r t s a t t a u t v e c k l i n g e n en l ig t denna 
lag leder successivt t i l l det femte , s jet te , o. s. v . a v de 
enk la och d i r e k t a räknesä t ten . T . ex. 

(2 ; ; 3 ) = (2 ; 2 ; 2) = (2 ; 4 ) = = 6 5 5 3 6 , 

( 2 ; ; ; 3 ) = (2 ; ;2 ; ;2) = ( 2 ; ; 2:2) = ( 2 ; ; 4 ) = ( 2 : 6 5 5 3 6 ) 

Genom a t t t i l lämpa de sex första d i r e k t a räknesät ten p å 
ta len 2 och 3, t agna i denna o r d n i n g , får m a n följande re 
su l t a t 

2 + 3 = 5 

2 • 3 = 6 

2 3 = 8 

( 2 ; 3 ) = i 6 

( 2 ; ; 3 ) = 6 5 5 3 6 

2 ; ; , 3 ) = ( 2 165536) 

D e t sista resu l ta te t är alltför s t o r t för a t t k u n n a u t sk r iva s 
med siffror i det dekadiska systemet. De t s amma gäller 
t . o. m . o m siffrornas an t a l , som i s jä lva ve rke t är större 
än 0,3 . (2 ; 6 5 5 3 5 ) , således ungefär l i k a svårfa t t l ig t som t a 
let s jä lv t . 

15. A l l a de n ä m n d a eller a n t y d d a räknesät ten k u n n a 
ordnas i serie på sådant sät t , a t t var je efterföljande räkne
sä t t u tveck las u r det föregående en l ig t en gemensam lag , 
som framgår därav , a t t de t r e första räknesät ten äro i o r d 
n i n g : a d d i t i o n , m u l t i p l i k a t i o n och potensering. Denna serie 
av d i r e k t a räknesät t , y t t e r s t här ledda u r a d d i t i o n , är obe
gränsad. V i d t i l l ämpning på samma båda t a l ( t . ex. 2 och 
3 ) , t agna i samma o r d n i n g , av räknesät ten n :r 1, 2, 3, 4 , 5, 6, 
. . . . successivt v ä x e r resu l ta te t oupphör l ig t och snar t n o g 

så oerhört fo r t , a t t endast de fy ra första räknesät ten k u n n a 
m e d säkerhet prakt iseras , möjl igen också det femte. Från 
denna s y n p u n k t är var je föregående räknesä t t enke l t i för
hål lande t i l l det efterföljande. Dessutom äro a d d i t i o n och 
m u l t i p l i k a t i o n enkla räknesä t t i förhållande t i l l a l la de 
efterföljande från den s y n p u n k t e n , a t t resu l ta te t b l i r oför
ändrat , då beståndsdelarna ( t . ex. 2 och 3) b y t a p la ts , v i l k e t 



endast undantagsv is gäller för något av de senare räkne
sätten. D e t finnes sålunda en väsentligare o l i k h e t me l l an 
m u l t i p l i k a t i o n och potenser ing än t . ex. me l l an m u l t i p l i k a 
t i o n och a d d i t i o n eller me l l an potenser ing och superpoten-
sering. Därför är det na tu r l i ga r e a t t b i l d a en a v s l u t a d kurs 
i räkning av de två första d i r e k t a räknesätten än av de t re 
första eller de f y r a första o. s. v . 


