
A f de ändr ingar i nederskolans m a t e m a t i k k u r s e r , som 
den n y l i g e n u t g i f n a ku r sp lanen för rea lskolan å s t adkom
m i t , är det särski ldt t vänne , som k o m m a a t t v e r k a be f ruk
tande på ma tema t ikens s t u d i u m i skolan. D e n ena änd
ringen är den, a t t i ku r sp lanen föreskrifvits, a t t underv i s 
n ingen i a lgebra ska l l inledas m e d lösandet af enk la siffer-
ekva t i one r ; den andra betydelseful la förändringen är den, 
a t t i kursen för klass 5 u p p t a g i t s »uppritning af e n k l a 
diagram.» 

Betyde lsen af den förra r e fo rmen framgår t i l l fu l lo af 
den m o t i v e r i n g för densamma, som lemnats i den senaste 
l ä roverkskommi t t éns förslag t i l l kurser för de a l lmänna 
lä roverken (sid. 148 och följ.) och den ska l l här icke göras 
föremål för någon undersökning . U p p t a g a n d e t a f lä ran 
o m geomet r i ska d i a g r a m to rde eme l l e r t i d hafva l i k a s tor 
betydelse för en f r u k t b r i n g a n d e m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g , 
förutsat t a t t det n ä m n d a s tud ie t ej tages som något f r i 
s tående u t a n användes för a t t k largöra sambandet m e l l a n 
de o l i k a delarna af m a t e m a t i k k u r s e r n a . I stadgans m e t o 
diska anv i sn ingar föreskrifves närmare , h u r den n ä m n d a 
unde rv i sn ingen tankes ano rdnad . 

»I s jät te klassen, even tue l l t i den femte , bör, i sam
b a n d m e d de p l a n i m e t r i s k a räkn ingarna införas begreppet 
i r r a t i o n e l l t t a l , och särski ldt böra lär jungarna v i n n a för
t rogenhe t m e d begreppet k v a d r a t r o t . — — D e t t o r d e 
e m e l l e r t i d icke v a r a l ämpl ig t a t t genomgå den v a n l i g a me
toden för u t d r a g n i n g af kvadra t rö t t e r . Däremot böra lär
jungarna sjålfva på grafisk väg, helst genom konstruktion 
af ett diagram, få bestämma approximativa vården på kvad
ratrötter ur en följd af siffertal och på grund hår af upprätta ett 
stycke af enkvadratrottabell. »(Sv. Förf. saml. n : r 1 0 . 1 9 0 6 S . 29). 
I s amband m e d den geomet r i ska unde rv i sn ingen namnes 



längre f r a m ( i en no t å s id. 31) några d i a g r a m som anses 
lämpliga a t t u p p r i t a : »ett eller annat diagram rörande nå
gon statistisk fråga, såsom folkmängdens tillväxt under en 
viss period i åtskilliga länder; någon kurva bestämd genom 
sin geometriska definition {ex. ellipsen, hyperbeln) eller ge
nom sin'ekvation {ex. de räta linierna y — 2x; y = jx—2; 

1 

hyperbeln y=~; parabeln y = \ % eller x = y2, hvaraf lärjung

arna sedan kunna begagna sig för att upprätta en tabell 

öfver siffertals kvadratrötter); diagram öfver kapitalets till

växt med tiden vid enkel och sammansatt ränteräkning.* 
D e t är sålunda icke meningen , a t t frågan o m graf i sk 

framställning af talförhållanden skal l inskränkas t i l l det 
enda först nämnda exemple t , kvadratrötter u r s i f fer ta l . 
M e n å andra s idan namnes icke , a t t de geomet r i ska d ia 
g r a m m e n skola användas för a t t ås tadkomma åskådlighet 
i a lgebraunderv i sn ingen u t o m i det enda fa l l e t : beräkning 
af kvadratrötter. M e n på det ifrågavarande s tadie t t o rde 
den geometr i ska be tydelsen af d i a g r a m r i t n i n g e n ej gå u p p 
emot de fördelar, som denna k a n medföra för a lgebraunder
v i sn ingen . Något d jupare ingående på den a n a l y t i s k a 
geomet r ien k a n nämligen icke k o m m a ifråga. Resu l t a t e t 
to rde u r geomet r i sk s y n p u n k t inskränka sig t i l l a t t lär
j u n g a r n a få reda på namne t och utseendet hos en och an
n a n k r o k l i n i e . U r allmänbildningens s y n p u n k t är de t v i 
dare en stor fördel, a t t realskolans elever få reda på det 
van l iga graf iska framställningssättet af s ta t i s t i ska f a k t a . 

För a t t den ifrågavarande d i a g r a m r i t n i n g e n ska l l b l i 
så f ruk tb r ingande som möjligt vore det e m e l l e r t i d l ämp
l i g t a t t i sko lkursen införa funkt ionsbegreppet , som l i gge r 
t i l l g r u n d för hela det använda framställningssättet. I n 
förandet af den graf iska framställningen visar t y d l i g e n , 
a t t det är men ingen a t t m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n n u ska l l 
ske a n n o r l u n d a än förr. Därpå t y d a också de kurser , som 
1 K g l . Cirkulär h i t t i l l s fastställts för gymnas ie ts 1 :a och 
2 :a r inga r . E n jämförelse m e l l a n kursen för dessa r inga r å 
rea l l i n i en och den, som genomgåtts i de forna 6:e nedre 
och 6: e öfre realklasserna visar , a t t en stor ökning af k u r 
sen v i d t a g i t s så a t t i dessa klasser n u ska l l medhinnas t . 
ex. t r i g o n o m e t r i s k beräkning af t r i ang l a r , som förut först 



genomgicks i klass 7 : 1 . D e t to rde därför v a r a af intresse 
a t t undersöka de fördelar, som e t t införande af funk
t ionsbegreppet i sko lkursen skul le medföra. 

Införandet af funkt ionsbegreppe t på skols tadie t är 
•en sak, som på senaste t i d e n m y c k e t debat te ra ts i den 
pedagogiska l i t t e r a t u r e n . K r a f v e t ihärpå har då ofta inne
fa t t a t s i e t t a l lmänt t a l o m »en t i d sen l ig o m b i l d n i n g af 
m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n i de högre skolorna.» I Frank
rike är en sådan o m b i l d n i n g redan företagen genom de n y a 
sko lp lanerna af 1902 och där äro r edan f lera u t m ä r k t a läro
b ö c k e r 1 u tg i fna , behandlande s k o l m a t e m a t i k e n efter de 
s y n p u n k t e r , som afse funkt ionsbegreppets införande i sko
lo rna . I Tyskland står frågan för nä rvarande under l i f l i g 
d iskuss ion och särskildt förfäktas saken af prof . K l e i n 3 

i Gö t t ingen . 

D e t är e m e l l e r t i d i England, som dessa s t räfvanden 
först f r a m k o m m i t , och de ingå där som e t t m o m e n t i den 
•efter sin uppho f sman b e n ä m n d a Perry-röre lsen 3 , som 
önskar införa en mer »praktisk» m a t e m a t i k - u n d e r v i s n i n g . 
Målsmän för upp tagande af funkt ionsbegreppe t i sko l 
kursen finnas äfven i Österrike, där prof . Czuber 4 n y l i 
gen framstäl l t önskemål i denna r i k t n i n g . I samma r i k t 
n i n g u t t a l a r sig äfven beträffande Danmarks skolor T . 
Bonnesen i en uppsats i 16: e årg. af N y t . T i s k r . f. M a t . , 
i h v i l k e n uppsats äfven citeras må l smän för samma u p p 
f a t t n i n g i Schweiz6. 

H v a d Sverige beträffar ingår läran o m graf isk f r a m 
stäl lning redan i den år 1887 af l e k t o r K . P. N o r d l u n d u t -

1 A f Borel, Bourle t m. fl. 
2 F. K l e i n : tJbev eine zeitgemässe TJmgestaltung etc. Leipzig , 

1904. Under t ryckn ingen af föreliggande uppsats har u t k o m m i t af 
samma förf.: Vorträge uber den roat. Unter r ich t . Bearb. von E 
Schimack. 

3 Angående Perryrörelsen hänvisas t i l l lektor E. Göranssons n y l i 
gen utgifna föreläsningar: »Nyare r i k t l i n j e r för matematikundervis
ningen.» 

* Jahresber. der Deutsch. Matematiker-Vereiuigung, Band 15, s. 116. 
5 Eran detta l and härstammar äfven en uppsats af H . Febr: L a 

no t ion de fonction dans 1'enseignement. . LEnse ignement math . 1905, 
s. 177. 



gifna »Elementarbok i Algebra» . D e n här afhandlade 
frågan beröres dessutom i pedagogiska uppsatser, som på 
de- senaste'; åren publ icera t s af prof . B j e r k n e s 1 , r e k t o r 
Josephson, 2 l e k t o r K . P. N o r d l u n d 3 äfvensom i de t . nyss 
ci terade arbete t af l e k t o r Göransson. 

D e n fråga, som är föremålet för denna uppsats , är 
sålunda icke n y , u t a n den har sedan flere år deba t te ra t s i 
o l i k a länder. F o r d r a n på en »tidsenlig ombildning» af 
m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n har t y d l i g e n u p p k o m m i t däri
genom, a t t d i s k o n t i n u i t e t e n m e l l a n s k o l m a t e m a t i k e n och 
den m a t e m a t i s k a ve tenskapen b l i f v i t a l l t för stor. U n 
de rv i sn ingen i e t t skolämne måste a l l t i d i viss mån följa 
m e d sin vetenskaps u t v e c k l i n g . D e t k a n annars m y c k e t 
lätt hända, a t t det meddelade lärostoffet k o m m e r a t t v a r a 
o b e t y d l i g a deta l jer u t a n v e r k l i g t innehåll. 

Denna d i s k o n t i n u i t e t m e l l a n s k o l m a t e m a t i k e n och 
den ve tenskapl iga m a t e m a t i k e n skul le upphäfvas, o m 
funkt ionsbegreppe t blefve en in tegrerande del i den m a 
t e m a t i s k a underv i sn ingen . L i k s o m n u m e r a det af den 
fysiska ve tenskapen begagnade kra f t l in jebegreppe t a l l 
mänt användes för a t t förklara de o l i k a fenomenen på i n -
duk t ionse l ek t r i c i t e t ens område, bör det af den m a t e m a 
t i s k a ve tenskapen genomarbetade funk t ionsbegreppe t k u n 
na användas för a t t t . ex. åskådliggöra sambandet m e l l a n 
ekvat ioners lösning och a n a l y t i s k geomet r i . De fördelar, 
som e t t införande af de t t a begrepp skul le medföra i m a t e m a -
t i k u n d e r v s i n i n g e n skola närmare beröras v i d diskussionen 
o m dess apterande v i d unde rv i sn ingen i de o l i k a klasserna. 

M a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n bör sålunda följa m e d v e 
tenskapens u t v e c k l i n g l i k s o m hvar je annan u n d e r v i s n i n g . 
D e t k a n förefalla u n d e r l i g t a t t t a l a o m u t v e c k l i n g i fråga 
o m e t t ämne sådant som m a t e m a t i k e n , hvars r e s u l t a t 
väl icke k u n n a b l i o r i k t i g a . Sko lan bör väl , tyckes det, 

1 Om matematiken i skolen. Skolan. Arg . 1, s. 241. 
2 T i l l frågan om gymnasiets matematikkurser. Pedagogisk t i d 

skr i f t 1905 s. 301. 
3 E t t tillägg i den algebraiska kursen. Pedagogisk t i d s k r i f t 1907 

s. 2. Denna uppsats och lektor Göranssons arbete hade ännu ej u t 
kommi t , då föreliggande uppsats utarbetades. 



ä m n a u n d e r v i s n i n g i den e lementära m a t e m a t i k e n och i n 
t e t mer . M e n det är j u s t begreppet e lementär m a t e m a t i k , 
som u tveck l a t s unde r t idernas l o p p . M y c k e t af h v a d som 
n u räknas t i l l den e lementära m a t e m a t i k e n och därmed t i l l 
s ko lku r sen ansågs förr l igga u t o m densamma. Så hafva 
först så småningom algebra, de nega t iva s torheterna, loga
r i t m e r n a u p p t a g i t s b l a n d skolans pensa. 1 A t t m a t e m a t i k 
kurse rna t i l l mogenhetsexamen n u under år t ionden v a r i t 
ungefär desamma k a n n a t u r l i g t v i s i cke u tgöra något bevis 
för a t t de icke k u n n a modi f ie ras . I en uppsats af d å v . doc. 
W a h l g r e n i Pedagogisk T i d s k r i f t för år 1905 s id . 65 och f. 
h a r påv i sa t s , a t t en god del af den n u v a r a n d e kursen på la 
t i n g y m n a s i e t (och så lunda motsva rande kurser äfven på 
rea lgymnas ie t ) böra bor tmönst ras såsom saknande värde 
för å s t adkommande af de mål m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n 
har i skolan . D e t bör så lunda k u n n a beredas god t i d t i l l 
införande af n y t t 5>modernt» s toff i det gamlas ställe, u t a n 
a t t unde rv i sn ingen ändå behöfver betungas m e d för s tora 
kurser . 

V i d be s t ämmande t af m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n s anord
n i n g bör m a n , såsom den senaste l ä rove rkskommi t t én f r a m 
håller, s tädse be tänka , a t t lär jungen m e d intresse k a n o m 
f a t t a b l o t t det , hvars ändamål h a n fa t t a r . Införandet af 
funk t ionsbegreppe t skul le , tyckes m i g , lämna god hjälp 
v i d p lan läggandet af m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n efter den
n a s y n p u n k t . 

E t t införande af det n y a begreppet skul le n a t u r l i g t 
vis icke ske förr än på det s tadie t , där den n u föreskrifna 
d i a g r a m r i t n i n g e n påbörjas d. v . s. i 5 :te klassen. L ä m p l i 
gast förefaller a t t börja m e d graf i sk f ramstäl lning af en 
serie t e rmomete r - eller ba romete r observat ioner , n a t u r l i g t 
vis under förutsä t tn ing a t t förut genomgå t t s den geomet
r i s k a representa t ionen af de p o s i t i v a och nega t iva t a l en 
s o m p u n k t e r på en rä t l i n i e . O m u t g å n g s p u n k t e n b l i r 
den nämnda , k o m m a b l o t t sådana frågor a t t behandlas, 
som lär jungarna redan känna t i l l . 2 I 4 : de klassen hafva 

1 Se t. ex. Klein anf. uppsats sid. 7 o. f. 
2 Denna utgångspunkt väljes t. ex. af Borel i hans algebra af-

sedd för Classe de Quatriéme B ungefär motsvarande vår 5:e klass. 
Den torde för öfrigt användas vid de läroverk i vårt land, där en un 
dervisning sådan som den föreslagna redan meddelas. 



lär jungarna an t ingen själfva g j o r t eller sett läraren g ö r a 
observat ioner med t e rmome te r och barometer , h v i l k a o b 
servationers resu l t a t of ta nog to rde ha åskådl igg jor t s 
genom u p p r i t a n d e af k u r v o r på r u t a d t papper. I sam
b a n d m e d redogörelsen för t e r m o m e t e r k u r v o r k u n n a e x e m 
pel angående mede lvä rden behandlas (ss. t . ex. Coll ins ex. 
n : r 135 i den n y a u p p l a g a n af Hag lunds exempe l saml ing 
del I , s, 2 1 . ) Som en lämpl ig förberedelse för den grafis
k a framstäl lningen skul le det kanske också t jäna a t t v i d 
hvar j e lä roverk på e t t för lär jungarna t i l lgängl ig t ställe 
upphänga en själfregistrerande t e r m o m e t e r och ba rome
ter . I den förut c i terade a lgebran af B o r e l ( 2 E cycle 
af sedd för »Classe de seconde, sections C et D» n ä r m a s t 
motsva rande den forna klass V I : 2 , l a t i n l i n j e n B och 
rea l l in jen) är i n t agen en f igu r förestäl lande en sådan regis t re
r i ngsappa ra t . 1 

Sedan p r i n c i p e n för u p p r i t n i n g af d i a g r a m genomgå t t s 
k u n n a d y l i k a upp r i t a s för belysande af s t a t i s t i ska frågor 
och för u p p r i t a n d e af enk la funktioner sådana som y = 2 X , 
y = 3X — 2 , y = x 2 . H u r u v i d a de t t a k a n göras i klass 
5 eller klass 6 to rde bero på omständigheterna . P å de t 
nämnda sät te t fås eme l l e r t i d en n a t u r l i g öfvergång t i l l infö
rande t af f u n k t i o n s - och koord ina tbegreppen . 

För klass 6 to rde det l ämpa sig a t t a n v ä n d a den g ra 
f iska f ramstä l ln ingsmetoden 2 på p r o b l e m rörande l i k f o r 
m i g röre lse 3 m e d särski ldt afseende fäst v i d t i l l ämpningen på 
graf i ska jä rnvägs t id tabe l le r . I s amband m e d k u r v o r n a 
y = x 3 och y = Vx k a n genomgås frågan o m i n t e r p o l a -

1 Hvad den »tidsenliga omgestaltningen» af matematikundervis
ningen innebär synes kanske bäst däraf, att den nämnda läroboken i 
algebra innehåller 59 figurer, hvaribland, utom den nämnda registre
ringsapparaten med exempel på registrerade kurvor, äfven figurer öf
ver Frankrikes höjdförhållanden (tvärsnitt med kartor), feberkurvor,, 
grafiska järnvägstidtabeller o. d. 

2 I samband med diagram sådana som y = 2x — 3 torde vara 
lämpligt att genomgå den allmänna karaktäen af uttryck sådana som 
ax + b ( = »Variations du binome de premier degré», enl. Borel). 

3 Metodens tillämpning på dylika problem förordas t. ex. af E. 
Mosch: Die Bevregungsleichungen; Lehrgänge und Lehrprobe aus der 
Praxis der G3^mnasien etc. Årg: 1906. — Framställningen säges af 
förf. vara afsedd för tertia ( = 4:e och 5:e). 



t i o n u r en t a b e l l och möjligen äfven påpekas, h u r e k v a t i o 
ner k u n n a a p p r o x i m a t i v t lösas genom u p p r i t a n d e af geo
m e t r i s k a d i a g r a m . O m hela t i d e n funk t ionsbegreppe t 
göres t i l l de t cen t ra la v i d unde rv i sn ingen , to rde icke denna 
ku r s va ra omöjl ig a t t m e d h i n n a i rea lskolan . 

Äfven på gymnas ie t bör funkt ionsbegreppe t b l i för
härskande v i d a lgebraunderv isn ingen . I r i n g I (här afses 
r ea l l in j en .men i tillämpliga delar bör det gå a t t tillämpa sam
m a grundsatser för l a t i n l i n j e n ) är kursen delvis densamma 
som i klass 6. A f den för klass 6 omta lade kursen är det 
egent l igen b l o t t läran o m ekvat ioners a p p r o x i m a t i v a lös
n i n g , som bör uppsk ju tas , nämligen t i l l s andragradsekva-
t i o n e n m e d en obekant genomgåtts . V i d behand l ingen af 
denna utgås från funkt ionsbegreppet A n t a g t . ex . a t t 
det gäller a t t lösa e k v a t i o n e n x 2 = 9. P rob leme t är då: 
För hvilka x-värden får funktionen y = a;2 värdet 

g ? Härför behöfves n a t u r l i g e n ingen geomet r i sk f r am
ställning, u t a n m e d stöd af förut kända förhållanden 
inses omedelbar t , a t t b l a n d p o s i t i v a t a l k a n x ej v a r a anna t 
än 3, b l a n d nega t iva t a l endast — 3 d . v . s. e k v a t i o n e n har 
rötterna +_ 3. Sedan ekva t ione r af o l i k a slag genomgåtts , 
kons t rueras för o l i ka f a l l k u r v a n 

y = a x 2 + b x + c 
och k a n därmed åskådliggöras de o l ika möjligheter, som 
k u n n a inträffa v i d lösningen af e k v a t i o n e n 

a x 2 + b x + c = o 
De f a l l , då denna e k v a t i o n icke har reella rötter, motsvaras 
då af s ådana lägen hos k u r v a n , a t t den ej träffas af x - a x e l n 
(d . v . s., o m teor ien för k o m p l e x a t a l öfverhoppas, ekva
t i o n e n saknar rötter.) 

E k v a t i o n e r af högre g r a d t a l genomgås på l i k n a n d e 
sätt. K u r v o r n a konst rueras och rötterna bestämmas 
g e n o m a t t efterse abscissans värde i de p u n k t e r , där k u r 
v a n skär x -axe ln . D e n n u b r u k l i g a m e t o d e n behöfver och 
bör n a t u r l i g e n icke försummas, m e n den graf i ska f r a m 
ställningen medför den fördelen, a t t lärjungarna få lära 
sig en m e t o d , som de a l l t i d k u n n a t i l l g r i p a äfven o m den 
e k v a t i o n , som det gäller, icke skul le gå a t t lösa medelst t e 
or ien för andragradsekvat ioner . — För r o t e k v a t i o n e r t o rde 
de eme l l e r t i d icke va ra lönt a t t tillämpa den gra f i ska 
metoden , som i de t t a f a l l b l i r a l l t för besvärlig. 



R e d a n m e d n u gä l lande kurser genomgås of ta u p p r i 
t ande af f u n k t i o n s k u r v o r för åskådl iggörande af t eor ien 
för m a x i m a och m i n i m a . I Col l ins bea rbe tn ing af H a g l u n d s 
algebra finnas t . o. m . f igurer t i l l f lera af de behandlade 
exemplen . M e n a t t först här a n v ä n d a den graf i ska m e t o d e n 
för åskådl iggörande af algebraiska frågor medför p å l a t i n 
l i n j e n den olägenheten, a t t lär jungarna så sent få-reda på 
metoden , a t t den a l d r i g r i k t i g t smältes och bor tg lömmes 
efter de få l ek t ioner , som k u n n a ägnas m a x i m a och m i n i m a . 
V i d u p p r i t a n d e af de k u r v o r , som erhållas v i d lösningen 
af ekva t ioner , k a n det v a r a lämpl ig t a t t införa begreppen 
m a x i m a och m i n i m a samt påpeka dessas lägen. S jä l fva 
beräkningen i de f a l l , då de t t a är möj l ig t , mås te få anstå 
längre eller k o r t a r e t i d beroende på den lärobok, som an
v ä n d e s 1 , förutsat t a t t bokens o r d n i n g följes ;frågan o m m a x i 
m a och m i n i m a skal l åter upptagas längre f r a m . 

E k v a t i o n s s y s t e m m e d t v å obekanta k u n n a också lö
sas m e d t i l lämpning af den graf iska me toden . G e n o m af-
läsningar på m i l l i m e t e r p a p p e r k u n n a då t . ex. d io fan t i ska 
e k v a t i o n e r lösas synner l igen lä t t . 

De n u af handlade delarne af a lgebran äro enl . den gä l 
lande p rov i sor i ska ku r sp lanen afsedda a t t i hu fvudsak ge
nomgås i I R . K u r s e n för denna r i n g förefaller v ä l d r y g 
och med det n u föreslagna g rund l iga re t i l l vägagångsä t t e t 
b l i r nog nödvänd ig t a t t lå ta en del anstå t i l l näs ta klass. 

D e n här föreskrifna a lgebrakursen utgöres af läran o m 
potenser och loga r i tmer . H u r denna bör behandlas u r den 
graf i ska framstäl lningens s y n p u n k t meddelas utförl igt af 
R e k t o r Josephson i hans förut ci terade uppsa ts . 2 T i l l hans 
framstäl lning bör v ä l läggas, a t t det berä t t igade i det v a n 
l iga interpolat ionsförfarandet v i d användningen af l o g a r i t m 
tabel ler k a n visas genom a t t påpeka l o g a r i t m k u r v a n s u t 
seende. I samband m e d k u r v a n för kap i t a l e t s t i l l v ä x t efter 
ränta på rän ta k a n det också v a r a lämpl ig t a t t göra j ä m 
förelse m e d en k u r v a angifvande t . ex. befolkningens t i l l 
v ä x t under en viss pe r iod i något europeiskt l an d . 

Lä ran o m sammansa t t ränta k o m m e r v ä l a t t t i l lhöra 

1 I den omnämnda läroboken at Col l in behandlas max ima och 
min ima efter sammansatt ränta. 

2 Sid. 307. 



kursen för I I I R . I denna klass k a n funkt ionsbegreppet lämp
l igen utsträckas t i l l t r i g o n o m e t r i e n såsom också föreslås i den 
af C. F . R y d b e r g n y l i g e n u t g i f n a läroboken. I denna 
förekomma f u n k t i o n s k u r v o r n a dock för långt f r a m i t r i -
gonomet r iku r sen . För v i n n a n d e af åskådlighet böra de 
ifrågavarande k u r v o r n a studeras långt förut. 

I r i n g I I I ska l l äfven den ana ly t i ska geomet r ien på
börjas. Men , o m i a lgebraunderv isn ingen en ständig hän
v i s n i n g g jo r t s t i l l funk t ionernas geomet r i ska representa
t i o n , äro lärjungarna redan f u l l t förtrogna m e d den ana ly
t i s k a geometriens g rundbegrepp . K u r s e n i a n a l y t i s k geome
t r i bör sålunda k u n n a medhinnas på m y c k e t k o r t a r e t i d än 
förut, och, o m ej endast kägelsnitten behandlas, bör denna 
del af m a t e m a t i k e n e rb juda m y c k e t mer af intresse än 
förr. D e t finnes då i n t e t skäl a t t göra bestämningen af 
k r o k l i n j e r s t angen te r en l ig t speciella metoder för hva r j e 
särskild k u r v a . När lärjungarna äro förtrogna m e d f u n k 
t ionsbegreppet och gränsvärden flera gånger förekommit i 
deras a lgebrakurs , bör det ej e rb juda någon svårighet a t t på 
skols tadie t def iniera begreppet de r iva t a . M e d det tas t i l l 
hjälp k a n då s tud ie t af a l la de genomgångna k u r v o r n a y t 
te r l igare fördjupas och t eo r ien för m a x i m a och m i n i m a ge
nomgås på e t t enkel t och n a t u r l i g t sätt. 

För ytberäkningar behöf-
ves i n t eg ra l begreppet , h v i l k e t 
enklas t t o rde definieras på 
så sätt, a t t den af k u r v a n : 

y = f (x) 
i vidstående f igu r begränsa
de y t a n A visas v a r a en f u n k 
t i o n af x sådan, a t t 

Innebörden af beteckningssättet: 

k a n sedan klargöras u r f iguren . 



Betydelsen af d i f f e ren t i a l - och i n t e g r a l k a l k y l e n s u p p 
tagande i sko lkursen är t y d l i g . P å a l la de stäl len i den n u 
varande skolkursen , där d i f f e r en t i a t i on eller i n t e g r a t i o n 
företages u t a n a t t operat ionernas n a m n utsägas , k o m m e r då 
e t t och samma förfaringssätt a t t användas . Särski ldt för 
underv i sn ingen i s te reometr i och i d y n a m i k måste de t t a 
medföra en stor fördel. 

A n g å e n d e omfånget af den kurs i i n f i n i t e s i m a l k a l k y l , 
som bör meddelas i sko lan ärö i den u t l ändska l i t t e r a t u 
r en flera förslag framstäl lda. Så innehåller Bonnesens 
o fvan ci terade uppsats e t t de ta l j e rad t kursförslag för de dan 
ska skolorna . E n l i g t de t t a förslag o m f a t t a r ku r sen di f feren
t i a t i o n och i n t e g r a t i o n af de e lementära f u n k t i o n e r n a , T a y -
lors fo rme l u t a n res t termens beräknande och dess t i l l ämp
n i n g på de e lementära f u n k t i o n e r n a . D e t t a förslag öfver-
enss tämmer m e d de af K l e i n i hans uppsatser f r amlagda 
åsikterna. Läroböcker för de högs ta gymnasia lk lasserna äro 
publ icerade både i F r a n k r i k e och T y s k l a n d t . ex. af B o u r l e t 
(sista delen af: Leeons d 'algébre élementaire) och Lesser 
(Die I n f i n i t e s i m a l r e c h n u n g i m U n t e r r i c h t e der P r i m a . 
B e r l i n 1906). D e n förra af dessa framstäl lningar i nne fa t t a r 
endast d i f ferent ia t ionsreglerna för de i a lgebran behand
lade f u n k t i o n e r n a , den senare däremot to rde m o t s v a r a be-
hofvet v i d skolorna , e h u r u innehål let förefaller a t t v a r a 
något för omfa t t ande för de svenska skolornas behof. A t t 
närmare undersöka de t t a ingår eme l l e r t i d icke i måle t för 
denna uppsats , som endast ve l a t u tgöra en b i d r a g t i l l dis
kussionen, o m det är möjligt, a t t i m a t e m a t i k u n d e r v i s n i n g e n 
v i d de svenska lä roverken införa funkt ionsbegreppe t . 


