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F Ö R O R D . 

Efterföljande framställning v i l l i cke göra anspråk på a t t ge 

den enda r i k t i g a me toden för u n d e r v i s n i n g i räkning. D e n 

v i l l endast ge e n psykologisk-pcdagogisk o r i e n t e r i n g i den

samma, belysa räkneundervisningens mål och h u r o l i k a m e d e l 

ve rka för ernående av de t t a mål. 

S t o m m e n av framställningen är hämtad u r D:r J . Kilhnel, 

Neubau des liechenunterrichis, 1 9 2 2 , ( V e r l a g J . K l i n k h a r d t , 

L e i p z i g ) , 2 bd , 600 s idor . Förel iggande arbete utgör en f r i be

a rbe tn ing av ovanstående o r i g i n a l . J ag skul le i c k e v i d t a g i t 

åtgärder att. pub l ice ra denna framställning, o m j a g i cke under 

flerårigt arbete m e d räkneundervisningen och dess sproblem» i 

fo lkskolan k o m m i t t i l l slutsatser, som l i k n a D : r K u h n e l s . O r i 

g inale ts v i d l y f t i g a framställning har måst koncentreras i hög 

f i rad. D e t är därför svårt a t t ang iva v i l k a pa r t i e r som äro 

hämtade därifrån. 

Växjö i november 1 9 2 3 . 

Torsten Dahlgren. 
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O m u n d e r v i s n i n g " i räkning . 

Inledning. 

D e t k lagas icke sällan från s k i l d a håll över fo lkskole

barnens b r i s t ande kunskaper och därvid icke m i n s t över 

deras m i n i m a l a förmåga a t t reda s i g med de små räkne

p rob l em, som de möta u t e i l i v e t . I fo lksko lans läro

böcker i räkning äro j u samlade t u sen t a l a v exempel 

från s n a r t sagt a l l a l i v e t s områden. Förberedd är m a n 

alltså för a l l a even tua l i t e te r , m e n — minnet s v i k e r : då 

det gäller, k a n m a n ej e r i n r a s ig , h u r e t t p r o b l e m av det 

s laget s k u l l e räknas u t . M a n h a r g lömt »räknesättet», 

rege ln , f o r m e l n . Mången pedagog anser som enda bote

medel , a t t lärotiden utsträckes, på det a t t r eg l e rna må 

gnuggas i n bättre. M e n s k u l l e m a n ej k u n n a tänka s i g 

e t t försök a t t med en annan metod åstadkomma bättre 
resultat på samma tid? I n n a n m a n ger sva r på den frå

gan, måste m a n t y d l i g e n göra k l a r t för s ig , h u r u v i d a 

den metod m a n använder är r i k t i g . V a d s k a l l då v a r a 

avgörande för metodens värde? Mången lärare k a n n o g 

uppv i s a flera exempel på g o t t r esu l ta t , åstadkommet under 

t i l lämpning av den g a m l a metoden, och därför påstå, a t t 

metoden är r i k t i g . M e n a t t metoden med nödvändighet 
måste hava dessa a n d l i g a resu l ta t , bevisas i cke därav. 

Resu l t a t e t ha r kanske k o m m i t t i l l stånd trots det an

vända lärosättet. O m metoden vore r i k t i g , borde väl 

flertalet av ba rnen i t . ex. räkning uppnå de r e s u l t a t 

m a n åsyftar. 

E n metods värde måste först och främst bedömas efter 

de g runde r , på v i l k a den stöder s ig . 

1—233746. Dahlgren. Om undervisning i räkning. 
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A l l a underv i sa re måste ha någon (medveten e l le r omed

ve ten ) åsikt om h u r k u n s k a p kommer t i l l stånd och v i d 

sin u n d e r v i s n i n g tillämpa denna åsikt. N u finns- det 

många, som r y c k a på ax la rna , då de höra o r d e t p syko

l o g i och mena s ig k u n n a u n d v a r a a l l t v a d därt i l l hör. 

M e n an tag , a t t en lärare v i d s in u n d e r v i s n i n g i e t t mo

m e n t av e t t »ämne» tänker ef ter som så: h u r s k a l l j a g 

k u n n a lära dem det? H u r lärde j a g m i g de t själv? 

V i l k a vägar g i c k kunskapstil lägnandet hos m i g s jälv? 

E l l e r frågar h a n ett b a r n för a t t k o m m a under l u n d med 

v i l k e n g r a d av k u n s k a p barnet h a r uppnått genom hans 

d i t t i l l s v a r a n d e u n d e r v i s n i n g ? V a d är då det ta? Jo , 

p s y k o l o g i ! Fastän i n t r o s p e k t i v och ej den förhatliga 

exper imen te l l a ! — N u har j u den i n t r o s p e k t i v a p s} r ko lo -

g i en r e d a n för länge sedan uppställt den satsen, a t t »un

d e r v i s n i n g e n s k a l l v a r a åskådlig». T i l l y t t e r m e r a visso 

h a r denna t eo r i bekräftats av den expe r imen te l l a psyko

log ien och, v a d mera är, av pedagogisk p r a x i s . D e t 

f inns vä l ej he l l e r många lärare, som förneka satsens 

g i l t i g h e t . D e ojämförligt flesta torde erkänna den. V a d 

ha dessa då a t t göra? Ja , a t t först säga, a t t unde rv i s 

n ingen s k a l l v a r a åskådlig, och sedan t ro t s denna m e n i n g 

»gå på i de g a m l a ullstrumporna», det k a n j u ej leda t i l l 

något n y t t e l l e r bättre resul ta t . B l a n d skolans ämnen 

t i l lämpas åskådlighetsprincipen m i n s t i räkning. F ö r 

a t t i cke t a l a om den ävenledes i r ege l erkända p r i n c i p e n 

om själ v ve rksamhe t ! V a d få barnen labore ra med i 

själva fo lksko lan? Ä r det icke så, a t t k r i t t a v l a n , k r i t a n , 

papper och penna i regel är de t enda arbe tsmater ia le t? 

V a d åstadkommes därigenom? Siff ror , s i f f ror och åter 

s i f f ror! O m ba rne t k a n föreställa s ig , v a d som l i g g e r 

bakom s i f f ro rna och räknesätten, j a , då uppnås j u r e su l 

t a t även härvidlag! M e n i de flesta f a l l b l i r det bara 

siffer-exercis u t a n innehåll. 



V å r n y a u n d e r v i s n i n g s p l a n säger, a t t målet för under

v i s n i n g e n i räkning bör v a r a »insikt och färdighet». Om 

v i g r u n d l i g t tänka oss i n i dessa två ords betydelse, så 

måste v i erkänna, a t t färdighet i n t e gärna bör eftersträ

vas och ej he l l e r k a n uppnås, förrän en rätt i n s i k t v u n 

n i t s . Och a t t när denna i n s i k t väl är förvärvad, fär

d i g h e t e n endast k a n uppnås genom övning. 

J a g t r o r , a t t det är j u s t på denna p u n k t , som det 

b r i s t e r i vår u n d e r v i s n i n g . E n g r u n d l i g i n s i k t i e l le r 

förståelse för a l l a de element, som ingå i räkning, är 

nödvändig, om ba rne t s k a l l k u n n a göra några f ramsteg 

i lösning av även enk la p r o b l e m . E n bristfällig upp

f a t t n i n g i småskolan av exempelv i s talens s tor lek i för

hållande t i l l v a r a n d r a e l le r t a l sys t eme t e l le r andra så

dana elementära faktorer k a n göra det omöj l ig t för bar

net a t t t i l lgodogöra s ig den senare u n d e r v i s n i n g e n . M a n 

bör därför t aga s ig väl i a k t , så a t t man ej ägnar för 

l i t en t i d åt de lägre stadiernas k u r s m o m e n t av rädsla 

för a t t ej »hinna med kursen». F å barnen arbeta i n de 

elementära sakerna g r u n d l i g t , så medhinnas i stället de 

efterföljande ku r se rna så m y c k e t lättare. 

D e t är sålunda nödvändigt a t t v i d a l l u n d e r v i s n i n g 

och i synne rhe t v i d räkneundervisning se t i l l , a t t m a n 

ej l aborerar med t o m m a begrepp. 

O m någon gör s ig möda m e d a t t läsa efterföljande 

framställning i dess helhet , to rde han icke dröja länge 

med a t t erkänna, a t t m a n m e d nuvarande lärosätt endast 

ansatsvis p r a k t i s e r a r , vad m a n i teorien erkänner u t a n 

förbehåll. (De t bör kanske från början framhållas, a t t i 

det följande k o m m e r a t t lämnas m o t i v e r i n g och redo

görelse för en k o m b i n a t i o n m e l l a n den s. k. >räknemeto-

den» och »åskådningsmetoden».) 



K r i t i k av det vanliga lärosättet. 

E n p s y k o l o g i s k t sko lad i a k t t a g a r e måste erkänna: 

1 . N u v a r a n d e räkneundervisning utgår från den vux
nes ståndpunkt, j a , t . o. m . den b i l dade vuxnes . Denne 

är i stånd a t t sammanfa t ta gemensamma förhållanden i en 

regel , a t t u r of ta återkommande företeelser härleda en l a g 

o. s. v . Denna abstraktionsförmåga överför man nu utan vi
dare på barnet. M e n människan låter i c k e före en viss 

uppnådd mogenhet t v i n g a s ig t i l l ab s t r ak t i one r . E n stor 

d e l b i ldas v i s s e r l i gen redan under barnaåldern, men lång

samt och på k o n k r e t a g runder , d. v- s. ännu i cke lös-

s i i t n a från representerande föreställningar. Då dock 

motsatsen i b l a n d synes v a r a f a l l e t , är de t ta endast efter

sägande, t . ex. m u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n , bråkräkning 

o. d y l . 

2 . D e n v u x n a människan h a r behov a t t m e k a n i s k t 

a v k o r t a ofta förekommande företeelser i n o i n s i t t v e r k 

samhetsområde. Resu l t a t e t synes exempelvis i affärsli

vets räknings- och växelformulär, postala formulär o. s. v . 

D e t t a behov av schemat isering överföres l ika ledes u t a n 

g r u n d på barnet . M a n t r o r , a t t den räkneundervisning, 

som v i l l uppnå p r a k t i s k a mål, måste u t r u s t a ba rne t med 

schema för så många som möjl igt av i l i v e t förekom

mande räkneproblem. Därav u p p k o m m e r den vä ld iga 

r i k e d o m på stoff, under v i l k e n sko lan sedan länge d i g 

na t . Frånsidan av denna o r i e n t e r i n g med avseende på 

stoffet för u n d e r v i s n i n g e n är en icke r i n g a b r i s t på psy

ko log i sk i n s i k t . E n b l i c k på de övr iga ämnena i våra 

skolor (obs! ej b l o t t f o l k s k o l o r ! ) ger v i d handen, a t t vår 

s k o l u n d e r v i s n i n g i huvudsak behärskas av denna ämnes
princip: de flesta ämnen behandlas i skolan b l o t t och 

b a r t för a t t lärjungen s k a l l »ha läst dem». T bästa f a l l 

göres en v i n s t i f o r m e l l t avseende, men det är a t t önska, 
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a t t donna v i n s t b e t y d l i g t ökas och a t t dessutom en m a 

t e r i e l l v i n s t göres möjl ig. D e t t a k a n uppnås genom en 

förändring av ståndpunkt. D e t gäller a t t i cke b l o t t sörja 

för bevarande av kulturvärdena u t a n även a t t egga t i l l 

höjande av k u l t u r e n . V i l j a v i framåtskridande, så måste 

v i l ä g g a o m s y n p u n k t e n : i stället för ämnesprincipen 
måste den psykologiska principen bliva den härskande. 
Ämnespr incipen må b l i v a den andra i r a n g o r d n i n g e n . 

D e t t a innebär i cke r e v o l u t i o n på uppfostrans område 

u t a n endast en förändrad inre inställning, v i l k e n för öv

r i g t påyrkats av pedagogikens stormän i a l l a t i d e r . 

V a d som avses med denna p s y k o l o g i s k a p r i n c i p för

stås bäst, om m a n härvidlag gör en jämförelse med den 

redan genomförda förändringen i metod v i d exempelv is 

t e c k n i n g s u n d e r v i s n i n g e n . M a n låter barnen r i t a av t . ex. 

f laggor, b l o m m o r e l le r sne t t ställda lådor, i cke för a t t 

de i f r a m t i d e n skola kunna t eckna sådana föremål u t a n 

för a t t öva deras öga och hand , för a t t skärpa deras 

iakttagelseförmåga, för a t t u p p f o s t r a sådana an lag , som 

framdeles - skola b l i t i l l förmåga a t t se och bedöma t i n 

gens r en t y t t r e förhållanden. E r i n r a v i oss sedan, h u r 

v i i räkneundervisningen alltjämt göra t i l l mål a t t lära 

barnen , a t t »den sortens u p p g i f t e r lösas på det sättet> 

och »den sortens på det sättet», så b l i r det t y d l i g t , a t t 

den p s y k o l o g i s k a p r i n c i p e n , som s l a g i t i genom i teck

n i n g s u n d e r v i s n i n g e n (och f. ö. även i flera andra ämnen), 

ännu är försummad i fråga om räkneundervisningen. 

P å g r u n d a v det redan nämnda k u n n a den nuvarande 

räkneundervisningens b r i s t e r preciseras sålunda: 

1. F ö r t i d i g a b s t r a k t i o n . 

2. överdr ivande av den språkliga övningen. 

3. Överflöd på m e k a n i s k t stoff. 

4. Försummande av den egen t l i ga m a t e m a t i s k a b i l d 

n ingen och den p r a k t i s k a användningen. 



T a l b e g r e p p e t . 

Räkneundervisningens o b j e k t är först och främst talen. 
V a d är e t t t a l ? E n siffra? E t t ord? N e j , först b a k o m 

siffran och orde t l i g g e r det , som v i egent l igen få beteckna 

som e t t t a l . Talen äro begrepp, mätandets begrepp. D e t 
är välbekant, a t t ba rn of ta v i d inträdet i sko lan v a r k e n 

ha en föreställning om t . ex. 4 t i n g el ler t a lbegreppe t 

4, fastän väl redan 4-åringar lätt k u n n a läras a t t »räkna 

t i l l 20» och längre. M e d t a lo rde t är a l d r i g t a lbegreppe t 

g i v e t . Ta lbegreppe t växer f r a m på samma sätt som 

andra begrepp. Åskådningar av flera företeelser, i a k t 

tagelser av dem, jämförelse (här med avseende på an ta l ) , 

utsöndrande av det oväsentliga, b i l dande av totalåskåd

n i n g a r och så — begrepp. D e t första ta lbegrepp , som 

e t t l i t e t b a r n u t v e c k l a r , är en obestämd föreställning om 

e t t f l e r t a l av t i n g . Senare kominer härtill föreställ

n i n g e n om »icke inånga». M e n för de bestämda ta lbe-

greppen h a r ba rne t på de t t a s t a d i u m ingen förståelse. 

D e t k a n i cke s k i l j a m e l l a n 4 och 5 l i k a d a n a t i n g , endast 

många från få, och de t t a t . o. m . endast om motsatsför

hållandet är känslobetonat (inånga k a r a m e l l e r — få d:o; 

många t ennso lda t e r — få d:o; men ej många möbler — 

få möbler el ler mänga träd — fä träd). Begreppsorden 

»många» och »få» äro bundna v i d barnens egen intresse

sfär. 

På det ta s t a d i u m h a r icke ens enheten som t a lbeg repp 

k o m m i t t i l l medvetande. 

På det andra s tadie t u tvecklas de första bestämda t a l -

begreppen. Här s k u l l e barnet tillägna s ig en h e l serie 

av sådana, om icke två h inder funnes: det ena är, a t t 

omfånget av barne ts uppmärksamhet är för l i t e t , det 

andra, a t t de symbol i ska , representerande föreställnin-



garna, t a lo rden (och. senare s i f f ro rna) i cke stå t i l l förfo

gande. Självfallet måste det första h i n d r e t tagas, i n n a n 

det andra k a n övervinnas. M e n na tu ren k a n m a n icke 

t ro tsa , och b a r n p s y k o l o g i e n har uppvisa t , a t t barnet på 

s tadie t s t r a x före skolåldern h a r s i t t uppmärksamhets-

omfång begränsat t i l l 4. Här k u n n a alltså t a l begreppen 

2, 3, 4 och 1 v innas . 

D e t torde observeras, a t t m a n i cke gärna k a n utgå 

från begreppet 1. D e t t a senare lär barnet s i g bättre, 

om det framställes som kontrast till två e l le r f lera . 

D e t följande stadiet , då ta lbegreppen från och med 5 

förvärvas, i n f a l l e r i början av skolåldern. Begränsning 

uppåt k a n i c k e göras. Gränsen för s tad ie t kan ej sättas 

v i d 10 e l l e r 12 e l le r 20, D e t är med hänsyn t i l l t a lbe

greppets p s y k o l o g i s k a s t r u k t u r fullständigt l i k g i l t i g t , 

om barnet lär känna ta lbegreppet 11 e l le r 19 el ler 24. 

B a r n e t känner ta lbegreppe t 1. Uppmärksamhetsomfån

gets (1—4) u t v i d g n i n g understödes genom a t t så små

n i n g o m en oupphörl igt upprepad och där igenom fullstän

d i g t mekaniserad o rdramsa inläres; denna har den under

bara egenskapen, a t t en storlekskänsla förbindes med 

varje l e d i den. D e n n a känslas föreställningsinnehål], 

l y f t t i l l uppmärksamhetens b l i c k p u n k t , ger medvetandet 

om a t t ifrågavarande l e d är större än alla de föregående 
och 1 större än den omedelbar t föregående. O m v i lärde 

ett b a rn ordrarasan i denna o r d n i n g n io (1), åtta (2) , s ju 

(o) o. s. v. , så s k u l l e barnet med de nuvarande t a l o r d e n 

förbinda andra begrepp än de nuvarande. A v det ta f r am

går, a t t det väsentliga i hela denna företeelse icke är 
ordserien i sig, i cke ens den fasta o r d n i n g e n i denna, 

u t a n den ined var je o rd i ordser ien förbundna storleks
känslan, som endast k a n u t b i l d a s i association med en 

gradvis (med 1) växande storhetsserie, som måste abstra-

heras från t i n g e n själva. B a r n e t förstår väl »8 plommon», 
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»8 öre», »8 ägg» men icke enbar t 8. Så småningom upp

k o m m e r en svag rumsföreställning, t . ex. av en tallinje, 
som associerar s ig med serien av l j u d . Denna rumsföre

ställning är mer el ler m i n d r e medveten a l l t efter de 

enski lda personernas föreställningstyp. 

Talsystemet. 

E t t väsentligt framsteg, e t t n y t t s t a d i u m i u t v e c k l i n 

gen av t a lbegreppen är g i v e t därmed, a t t ba rne t v i n n e r 

förståelse för talsystemets dec imala b y g g n a d . På det 

förra s t ad ie t hade barne t f u l l t u p p a t t göra med a t t 

behärska t a l e n som talserie. Medan barnet då uppfa t t ade 

t a l en som en lång serie, de t ena b r e d v i d det andra , får 

t a lbcgreppe t n u en annan s t r u k t u r . D e t träder i r e la 

t i o n t i l l f l e r t a l e t av de övr iga av s i t t släkte och i cke b l o t t 

t i l l de t föregående och det efterföljande (som i den rena 

ta l se r ien) . 

Långsamt och omärkl igt beträder b a r n e t de t t a s t a d i u m . 

M e d l e t är rytmen. D e t är i n g e n t i n g anna t än genomförd 

och f o r t s k r i d a n d e r y t m i s e r i n g , då t i o t a l e t sammansättes 

t i l l h u n d r a t a l , t u s e n t a l o. s. v. , v i l k a l y d a samma l a g a r 

som de elementära ta lbegreppen 1—10. 

Människan har e t t s t a r k t r y t m i s k t an lag . M e n det är 

e t t långt s teg från barnets svaga rytmkänsla t i l l e t t 

m u s i k k a p e l l s hög t u tvecklade . D e n k a n icke anses t i l l 

räckl igt u t v e c k l a d i det sjunde levnadsåret, för a t t bar

net då s k u l l e k u n n a införas i t a l sys temet . S o m l i g a mena, 

a t t r y t m i s e r i n g e n inträder av s ig själv, emedan t a l o r d -

serien upprepas. M e n — serien är i cke känslobetonad, 

och v i d a r e är steget i r y t m e n för långt . Dekadsys temet 

k a n föl jaktl igen ej förvärvas, förrän t a l s e r i en tillägnats. 

(Ta l se r i en k a n karak te r i se ras som 1-takt.) V i d a r e måste 

rytmkänsian ha k o m m i t t i l l e t t v i s s t u t v e c k l i n g s s t a d i u m . 
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v i l k e t småningom uppnås genom övning av 2- tak t , 3-

t a k t o. s. v . 

S i f f r o r n a . 

S i f f ran är p s y k o l o g i s k t tage t i cke något för ta lbegrep

pet väsentligt. D e n är s y m b o l i s k i ännu högre g r a d än 

räkneordet. D e t t a senare är j u s y m b o l för begreppet. 

Siffran måste fat tas som s y m b o l för räkneordet. D e t 

fordras en viss t i d , i n n a n associat ionen m e l l a n sak, be

greppsinnehåll, o rd och s i f f ra b l i v i t så fast , a t t e t t av 

dessa element u t a n v idare reproducerar de övr iga . D å 

de t t a mål omsider uppnåtts, h a r det första större steget 

t a g i t s på vägen t i l l framställning i r u m m e t s f o r m av 

de förvärvade talbegrejopen. D e t andra , måhända ännu 

v i k t i g a r e , är a t t v i n n a förståelse för siffrans positions
värde, d. v . s. a t t s i f f ran har o l i k a värde a l l t efter s in 

p la ts i det s k r i v n a t a l e t . D e t h a r förut påpekats, a t t 

kännedom om ta lordser ien icke nödvändigt innebär för

ståelse för dekadsystemet . På samma sätt måste v i be

t r a k t a förhållandet m e l l a n siffra och siffrans posi t ions

värde: s iffran som en s y m b o l för t a l o rde t mo t sva ra r e t t 

u t v e c k l i n g s s t a d i u m , kunskapen om siffrans positionsvärde 

e t t högre. M a n torde k u n n a påstå, a t t de t senare sta

d ie t inträffar 1 ä 2 år senare än det förra. — Männi

skans behov a t t i s k r i f t bevara det f l y k t i g a , ta lade orde t 

framträdde tämligen sent i mänsklighetens h i s to r i a . D e t 

gives också i den enski lda människans u t v e c k l i n g en t i d , 

då hon nöjer s ig med o r d — även då de t gäller räkning 

— och a l l s icke har behov a t t bevara s ina uträkningar 

i s k r i f t . 

Nästa steg i u t v e c k l i n g e n b l i r behand l ingen av bråk

t a l e n och därefter det speciel la s lag av bråktal, som ka l l a s 

decimalbråk. Så följa allmänna tal, negativa, irratio-
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nella, imaginära och komplexa tal. Denna o r d n i n g måste 

följas, där m a n önskar föra den ma tema t i ska b i l d n i n g e n 

t i l l en viss g r a d av u t v e c k l i n g . 

Följande gra f i ska framställning av ta lbegreppets u t 

v e c k l i n g v i l l framför a l l t v isa , när de representerande 

föreställningarna (sak, o rd . s iffra) uppstå och h u r de löpa 

i förhållande t i l l va randra . 

Siffror. Positionssi/stemet. 
1 *~ 

Siffror o. andni tecken ss. representerande förest. 

>-
Räkneord ss. repr. förest. 

sakliga representer. förest. 

a » 1 1 1 i 1 1 1——*-
obest,, dc första tal- tid- bråk- all in. irra- iuia-
talbe- best. sorieu. systc- cch och tioncllu. ginnia. 
grepp. talbc- met. decimal- ueg. 

greppen. tal. tal. 

Relationerna mellan talen. 

H i t t i l l s ha v i b l o t t behandla t talföreställningar och 

ta lbegrepp , v i l k a självklart äro det nödvändiga mater ia

le t för v a r t räknande. Men för a t t k u n n a räkna fordras 

något mer, något högre. V i e r i n r a oss från l o g i k e n , a t t 

i e t t omdöme, v i l k e t som helst, fastställes e t t v i s s t för
hållande m e l l a n två begrepp. M a n torde k u n n a påstå, 

a t t de t t a fastställande av begreppens ömsesidiga förhål

lande är nästan v i k t i g a r e än begreppen själva; t y he la 

vårt tänkande består egen t l igen i a t t jämföra begreppen 

och kons t a t e ra deras re la t ioner . D e t t a gäl ler begrepp i 

allmänhet men i synnerhe t ta lbegreppen. 

E t t v a n l i g t enke l t omdöme innehåller m i n s t t r e be-



grepp (ex. »Trädet är högt.:> »Solen skiner.» I det sista 

u t t ryckes r e l a t ionen genom verbets presensform.) Lå t 

oss n u b e t r a k t a e t t enke l t räkneomdöme, t . ex. 5 — 8 = 2. 

D e t t a omdöme innehåller icke t r e u t a n fem begrepp, näm

l i g e n t r e t a lbegrepp samt två re la t ionsbegrepp: »minskat 

med» och »är l i k a ined». V i ha t y d l i g e n här e t t sam
mansatt omdöme, närmare bestämt h y p o t e t i s k t : om 5 

minskas med 3, så finnas två k v a r . D e t s a m m a k a n på

visas m e d avseende på a l l a andra m a t e m a t i s k a omdömen. 

.Relationsbegreppet i det a n d r a omdömet : »sä finnas» e l le r 

»är l i k a med», innebär j u icke detsamma som log i sk l i k 

het, u t a n v i d m a t e m a t i s k a satser gäller det a t t v i sa , 

v i l k e t storlelcsvärde förhållandet m e l l a n två begrepp har . 

Och i den elementära räkneundervisningen v i l l m a n ge 

åt det ta förhållande e t t visst värde i dehadsystemet. Sy

stemvärdet b l i r en gemensam måttstock, medels t v i l k e n 

v i k u n n a jämföra de o l i k a r e l a t i one rna : t . ex. 6 - 1 3 är 

1 större än 7 - 1 1 . V i inse, a t t 2 - 1 2 , 30 - ti, 10 + 14, 

96 : 4 äro l i k a med v a r a n d r a , sedan det fastställts, a t t 

v a r och en av r e l a t i one rna har systemvärdet 24. L i k 

hetsbegreppet »är l i k a med» innebär alltså detsamma för 

a l l a m a t e m a t i s k a omdömen, som k o m m a i fråga på ro lk -

skolestadiet. 

V i måste n u b e t r a k t a det föränderliga relationsbegrep
pet och ställa då upp frågan: v i l k a äro de re la t ioner , 

som k o m m a i fråga v i d räknandet? E l l e r : v i l k a äro dc 

räkneoperationer, som k u n n a förekomma? A v g a m m a l 

vana svarar mången: a d d i t i o n , s u b t r a k t i o n , m u l t i p l i k a 

t i o n och d i v i s i o n , de »fyra räknesätten». E n annan, högre 

u p p f a t t n i n g framställer sakläget så: 

A d d i t i o n : 4 + 3 + 2 = 9. 

M u l t i p l i k a t i o n : 3 + 3 + 3 + 3 — 4 • 3 = 12. 

Potenser: 3 • 3 • 3 • 3 = 3 d = 81 . 
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samt dessa t r e operat ioners »ömvändningar»: av a d d i t i o n 

s u b t r a k t i o n ock av m u l t i p l i k a t i o n d i v i s i o n . Potensräk-

n i n g får två ömvändningar: beräkning av rötter och 

l o g a r i t m e r . Operat ionernas a n t a l växer sålunda från 4 

t i l l 7. — M e n denna u p p f a t t n i n g k a n ej godtagas . D e n 

avser det p r a k t i s k a utförandet av räkneoperationerna 

men m o t s v a r a r icke sakens väsen. Förhållanden m e l l a n 

t a l k u n n a b l o t t växa f r a m u r t a l e n själva. D e n , som h a r 

det k l a r t för s i g , frågar genast : varför s k a l l potensräk-

n i n g nödvändig t ha två ömvändningar? A n t i n g e n ha de 

båda övr iga g rundope ra t ione rna också va rde ra två om-

vändningar, e l ler också är begreppet ömvändning använt 

i m e r än en bemärkelse. F ö r a t t k u n n a besvara frågan 

måste v i klargöra, vilka förhållanden som äro möjliga 
mellan talen. 

T v å t a l , t . ex. 8 och 5, äro g i v n a . V i antaga, a t t de 

äro samtidigt b e f i n t l i g a och skola jämtoras . D e t t a s k u l l e 

m a n k a n s k e e n l i g t t r a d i t i o n e l l u p p f a t t n i n g v i l j a åskåd

l iggöra m e d fo rme ln 8 + 5 — 13. M e n den, som be t rak

t a r saken d jupare , känner genast, a t t den m a t e m a t i s k a 

f o r m e l n e g e n t l i g e n förkroppsl igar något anna t . V i d a r e : 

om någon jämför de båda t a l e n och därvid säger 

8 — 5 = 3, så innebär de t t a l i k s o m de t förra omdömet 

en r e l a t i o n av enklas te s lag. M e n f o r m e l n k a n icke 

he l l e r här anses täcka operat ionen, om både begreppet 8 

och begreppet 5 samtidigt äro förhanden. 

I stället k a n j u tänkas, a t t först endast de t ena t a l 

begreppet (8) är g i v e t , och a t t det andra (5) s k a l l följa 

m e d den u p p g i f t e n a t t öka den förut g i v n a mängden. 

D e t innebär e t t h e l t anna t förhållande m e l l a n de båda 

ta lbegreppen 8 och 5 än det u r s p r u n g l i g a . D e t är av 

annan art, t y gen temot de båda talbegreppens vila i för

hållande t i l l v a r a n d r a i de två första re la t ionerna , k a r a k 

teriseras denna andra r e l a t i onsa r t av rörelsemomentet. 
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T i l l s k i l l n a d från de första vilande r e l a t ione rna k a l l a 

v i denna fortskridande e l le r operativ. T y det väsentliga 

i det ta förhållande är icke u p p f a t t n i n g e n av två s amt i 

d i g t föreställda s torheter u t a n den uppåtstigande rörelsen 
i nom ta l ser ien , v a r v i d b l i c k e n r i k t a s från den förhanden-

varande s torheten hän m o t den n y a , som sökes. G r a f i s k t 

kan det ta framställas så: 

8 > ? 

I 1 
5 

Denna åskådning täckes fullständigt av den matema

t i s k a f o r m e l n : 8 + 5 = 13. 

Denna uppåtstigande rörelse får s in ömvändning i en 

sjunkande. Från en bestämd p u n k t i t a l se r i en s k a l l 

j a g gå t i l l b a k a en viss längd. V a r t k o m m e r jag? 

G r a f i s k t : 

? < 82 
1— 1 

M a t e m a t i s k f o r m : 82 - 14 = 68. 

Således ha v i två v i l a n d e och två f o r t s k r i d a n d e rela

t ioner . V i förstå n u bättre de två v i l ande . D e n första 

av dem k a l l a v i uppdelning, den senare jämförelse. 
Graf i sk t : 

8 5 

13 

U p p d e l n i n g : i • 1 i 1 Jämförelse: T 
K fl 
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Ä v e n v i d m u l t i p l i k a t i o n k a n särskiljas v i l a n d e och 

f o r t s k r i d a n d e förhållande. D e n uppåtstigande operativa 
relationen består här i a t t en viss s torhet tankes mång

f a l d i g a d : 6 fem gånger t age t ger systemvärdet 80. D e t t a 

låter s i g tänkas så, a t t G fogas fem gånger efter var 

andra, så a t t 30 uppnås på t a l l i n j e n . Bättre k o m m e r 

dock s t i gn ingsmomen te t härvidlag f r a m , om m a n före

ställer s i g opera t ionen så: 

6 

6 

— 6 

6 

6 

el le r ännu mera ändamålsenligt: 

• n • • i.'] • 
LJ • • • • • 
• Q D O Q O 
• • • • • • 

D e n sjunkande operativa relationen består här i a t t 

sönderdela e t t sålunda vunne t an t a l . Härvid lag frågas: 

V i l k e n s torhe t är det, som måste tagas f e m gånger för 

a t t ge 30? D e t är delningsoperationen. 
V i d v i l a n d e r e l a t i o n s u p p f a t t n i n g ser man härvidlag de 

fem raderna av sexor färdiga. M a n är medve ten om 

v i l k e n s t r u k t u r ifrågavarande s to rhe t h a r : 30 = 5 - 6 . 

D e t är uppdelning i faktorer. 
Vilande relation vid jämförelse råder här, om m a n jäm

för de båda s torheterna 6 och 30 och frågar s i g : H u r 

många gånger innehålles den ena i den andra? D e t är 

innehållsdivision e l le r h e l t enke l t mätning av 30 med 6 

som måttenhet. 
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N u k u n n a v i få en k l a r a r e Överblick över talens relatio
ner. D e n uppåtst igande f o r t s k r i d a n d e re la t ionen inne

bär i va r j e g r u p p e t t formerande , en ökning. D e n s jun

kande, f o r t sk r idande re la t ionen är överallt en m i n s k n i n g , 

ett bor t t agande . D e n v i l a n d e söndcrdelningsrelationen 

består i u p p d e l n i n g av t a l i addender, i f a k t o r e r , i po-

tenser. Den. v i l a n d e jämförelserelationen s l u t l i g e n är 

överallt e t t mätande, e t t a d d i t i v t mätande, då m a n i n 

tresserar s i g för s k i l l n a d e n , t . ex. m e l l a n 2 och 8; e t t 

m u l t i p l i k a t i v t mätande, h u r inånga gånger innehåiles 2 i 

8; en p o t e n t i e l l mätning, då m a n frågar: h u r många gån

ger s k a l l 2 m u l t i p l i c e r a s med s i g själv för a t t 8 s k a l l 

erhållas? 

Översikt: 

Fortskridande relation 
(Operativ ell . ak t iv) 

Vilande relation 

uppåtstigande sjunkande sönderdelning jämförelse 

addera subtrahera uppdela i 
addender 

addit. mätande = 
vanl. enk. jämför. 

multiplicera dela (del-
ningsdiv.) 

nppdela i 
faktorer 

mul t . mätande = 
hinohållsdi vision 

poteupräkn. rotberäkn. nppdela i pot. mätande = 
| potenstr iogaritmräkning 

N u äro v i då i stånd a t t överskåda relationsarterna* 

bättre än förut. B l a n d de omnämnda fo r t sk r idande el ler 

opera t iva r e l a t i one rna igenkänna v i räkneundervisningens 

operationer e l l e r »räknesätt», v i l k a s a n t a l v i n u fastställa 

t i l l 4 : 2 s t igande och 2 s junkande . M e n v i ha dessutom 

fastställt, a t t det förekommer re la t ioner , som äro av annan 

a r t än de, som i n r y m m a s under »de f y r a räknesätten». 

Om v i jämföra de båda ar terna , f o r t s k r i d a n d e och v i -



16 

lande , så v i s a r s i g de förra re la t ionernas väsen i , a t t ur 

tvä förhandenvarande talstorheter vinnes en ny, som har 
m e r el ler m i n d r e s u b s t a n t i e l l karaktär. M e n de v i l a n d e 

äro a v annan n a t u r . V i d d e m gäller de t ej a t t v i n n a 

en n y s torhet u t a n a t t allt noggrannare känna de en
skilda storheterna. V i k u n n a t . o. m . påstå, a t t dessa 

v i l a n d e r e l a t ione r i viss mån i n t a g a en mellanstäl lning 

i s i t t förhållande t i l l t a lbegreppen och opera t ionerna : de 

k u n n a anses som en u t v e c k l i n g av ta lbegreppen v i d s idan 

av den förut omnämnda från det t red je stadiet . D e v i 

lande r e l a t i one rna ingå så småningom såsom begrepps

element i ta lbegreppen, som väsentl iga kännetecken i 

dem. E n 10-åring har exempelv is ej större intresse för 

225 än för 226. M e n den som har v e r k l i g i n s i k t ser 

de t ta 225 med andra ögon, t y h a n är genast medveten 

om dess u p p d e l n i n g i 15 • 15. 

H a de ope ra t iva r e l a t ione rna e l l e r de v i l a n d e störst 

betydelse? Ja , de opera t iva synas i n t a g a en förhärskande 

ställning i sko la såväl som i det p r a k t i s k a l i v e t . M e d 

»räknesätt» menar m a n j u »operationer», andra t a l r e l a t i o 

ner känns m a n ej v i d , - o c h de m a t e m a t i s k a fo rmerna äro 

så g o t t som u tes lu tande avsedda för och användbara för 

de o p e r a t i v a re la t ionerna . 1 

M e n om m a n besinnar, a t t de v i l a n d e re l a t ione rna äro 

ägnade a t t l y f t a de ensk i lda ta lbegreppen t i l l e t t högre 

u t v e c k l i n g s s t a d i u m , måste m a n erkänna, a t t de b e t y d l i g t 

underlätta »operationerna» och medföra större säkerhet i 

utförandet a v dessa. D e n , som i ovan anförda avseende 

v e r k l i g e n känner t i l l t a l e n 384 och 576, inser utan räk
ning, a t t differensen m e l l a n dem är 192, v i d a r e a t t denna 

1 Stigande oper. relation: 7 + 3 — 10; 
Sjunkande oper. > : 10 — 3 = 7; 
Vilande sönderdeln. : 10 — 7 + 3 

> jämförelse : (Matematisk form. saknas) 7 är 4 cnh. 
större än 3. 
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differens innehålles 2 gånger i 384 och 3 gånger i 576, 

a t t den själv består av 8 - 2 4 o. s. v . B a r n däremot och 

även äldre, v i l k a s ta lbegrepp icke medels t de v i l a n d e 

re la t ionerna nått den högre u t v e c k l i n g e n , »räkna» s i g 

r e l a t i v t långsamt t i l l r e su l t a t e t , och om det händelsevis 

s k u l l e b l i 292 el ler 182 i stället för 192, f inns i r ege l 

i n g e n känsla av de t o r i k t i g a i r e su l t a t e t . M e d hänsyn 

t i l l det p r a k t i s k a l i v e t s f o r d r i n g a r är det nödvändigt, 

a t t åtminstone ta lbegreppen från 1 t . o. m . 100 nå denna 

högre g r a d a v u t v e c k l i n g . 

Operatioiisbcgreppens utveckling. 

Operat ionsbegreppen, som äro av annan a r t än t a lbe 

greppen, äro i cke medfödda och icke he l l e r g i v n a i och 

med ta lbegreppen. A v e n om barnet känner t i l l , v ad det 

innebär a t t »dela med sig» av godsaker e l . d y l . t i l l s ina 

s y s k o n e l le r k a m r a t e r , så är j u denna »delning» e t t be

g repp med he l t annan m e n i n g än matemat ikens »delning». 

Och även om de båda nämnda delningsbegreppen vore 

synonyma , så k u n n a v i invända: e t t ba rn , som h a r u t 

övat en ve rksamhe t på ting, k a n i c k e a l l t i d u t a n v i d a r e 

överföra denna v e r k s a m h e t på begrepp. B a r n e t måste 

först lära s i g operat ionsbegreppens innebörd. D e t s a m m a 

gäl ler kanske i ännu högre g r a d om lilchetsbegreppet. 
E t t b a rn förökar och förminskar s ina ska t t e r u t a n a t t 

göra resu l t a te t k l a r t för s ig . E n pojke h a r 12 so lda ter 

och får 4 t i l l . N u k a n j a g ställa u p p en ännu längre 

rad , säger h a n i regel . Då det gäller a t t dela upp t . ex. 

nötter m e l l a n syskonen, frågar p o j k e n el ler f l i c k a n k a n 

ske, h u r många v a r och en h a r ; men de t t a sker icke för 

a t t fastställa, h u r många v a r och en k a n få, u t a n b l o t t 

för a t t förvissa s i g om, a t t i n g e n fått mer än de andra . — 

2—233746. Dahl jr en, Om xmdervisning i räkning. 
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Mewmann1
 säger: »Även efter det talföreställningarna 

u t v e c k l a t s , saknar barne t varje förmåga a t t utföra de 

enklas te operationer.» 

E n underv isare , sorn börjat m e d operat ioner , medan 

barne t ännu befinner s i g på t a lbeg reppsu tveck l ingens 

låga s t a d i u m , uppenbarar således s i n okunnighet om 
barnanaturen. E f t e r en d y l i k början k a n icke följa annat 

än mekan i sk dressyr. — 

De additiva relationerna. 

På det första s tad ie t av operationsbegreppens u tveck

l i n g förvärvas de a d d i t i v a och b l a n d dem de aktiva ope
rationerna först (se s id . 15, Översikten, första raden). 

D ä r v i d möta en r a d svårigheter, som i c k e k u n n a över

v i n n a s på en gång u t a n efter h a n d . D e t är f y r a från 

v a r a n d r a h e l t och hållet s k i l d a operat ioner , som sko la 

inses t i l l s i t t s ammanhang och s i t t ömsesidiga för

hållande t i l l v a r and ra . T v å särskilda svårigheter upp

stå, då det gäller a t t förvärva l ikhe t sbegreppe t och för

stå den m a t e m a t i s k a formen. D e t är betänkl igt a t t , som 

så of ta sker n u för t i d e n , b juda likhetsförhållandet och 

den m a t e m a t i s k a f o r m e n i a n s l u t n i n g t i l l de första ope

rat ionsbegreppen. E t t ba rn k a n säga: J a g har sex nötter; 

sedan får j a g två t i l l ; då h a r j a g åtta. Men det är något 

h e l t anna t och h e l t n y t t a t t därav s lu t a s i g t i l l : 6 och 

2 är 8. — 

D e t är s a n n o l i k t , a t t de flesta av oss icke k u n n a e r i n r a 

s ig , när och h u r v i ha förvärvat kännedom om de vilande 
talrelationerna. N u rådande u n d e r v i s n i n g s p r a x i s lägger 

särskild v i k t v i d de ope ra t iva r e l a t ione rna . Lärjungen får 

dock begrepp om de v i l a n d e . Denna k u n s k a p uppkommer 

1 >Åbriss> sid, 379. 
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så a t t säga som en b i p r o d u k t av unde rv i sn ingen , även om 

denna är i n r i k t a d på de o p e r a t i v a re la t ionerna , särskilt om 

man lägger v i k t v i d a t t eleven föreställer s i g t a l s to rhe 

te rna i r u m m e t (ex. t a l l i n j e n ) . — D e v i l a n d e re l a t ione rna 

övas dock flerstädes, även om det ta sker under a n d r a 

namn. V a n l i g a fo rmer äro sönderdelnings- och f y l l n a d s -

övningar, v i l k a ge bäst r e su l t a t i a n s l u t n i n g t i l l t a l b i l 

der. 

De multiplikativa talrolationerna 

(Översikten, s id . 15, andra raden) förvärvas under de t an

dra s tad ie t av denna u t v e c k l i n g . Deras inbördes o r d n i n g 

torde b l i v a : mångfaldigande, »innehållsdivision», uppde l 

n i n g i f ak to r e r samt d e l n i n g . Dessutom måste de o l i k a 

operationernas inbördes sammanhang b l i k l a r t för barnen. 

Den ma tema t i ska formen vållar n u ej så s tora svårig

heter, emedan förutsättningarna för den g ivas under be

hand l ingen av de a d d i t i v a opera t ionerna . 

* * 
* 

Förståelse för ope ra t ione rna v innes endast genom a t t 

de v e r k l i g e n utföras. B a r n e t lär s i g addera endast genom 

a t t i v e r k l i g h e t e n utföra sammanläggning upprepade 

gånger, lär s i g mångfaldiga endast genom v e r k l i g t 

mångfaldigande, lär s i g dela endast genom v e r k l i g de l 

n i n g . D e t duger ej a t t b l o t t b y g g a på de möj l iga er

farenheterna från hemmet och fo rd ra av barne t , a t t det 

s k a l l föreställa s i g vissa föremål, såsom nötter, äpplen, 

k u l o r o. s. v . , och så utföra opera t ionerna . A n d l i g e n 

mogna ba rn , som äro övade i föreställandets svåra kons t , 

kunna nog lära räkna på det sättet, men icke de medel 

måttigt e l le r svag t begåvade. Soml iga mena, a t t övning 

är det första och förnämsta med le t v i d opera t ionernas 



inlärande. M e d övning mena de då o f tas t t . ex. d a g l i g t 

upprepande av m u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n el . d y l . ta lser ier . 

M a n menar, a t t dessa r e l a t i o n e r måste läras u t a n t i l l , på 

det a t t de må så a t t säga växa i n i lärjungarna. Ja , i 

och för s i g är det r i k t i g t , a t t dessa r e l a t i o n e r måste 

l i g g a i beredskap i medvetande t för a t t räkning över

h u v u d s k a l l v a r a möjlig. M e n det är å andra s idan e t t 

miss tag , då m a n t r o r , a t t övning är e t t v i l l k o r e l le r en 

f o r m för själva förvärvandet a v i n s i k t e n e l l e r förmågan. 
Genom övning k a n endast åstadkommas, a t t en förvär

v a d förmåga befästes och göres säkrare. 

Utveckl ingsgången v i d va r j e s lag av räkneoperationer 

är f as tmera denna: förmågan måste förvärvas genom 

verkligt handlande; genom u p p r e p a t utförande v innes a l l t 

större klarhet och förståelse för den; därefter leder det 

upprepade igenkännandet t i l l mekaniserad beredskap e l le r 

r e p r o d u k t i o n . D e n n a måste eftersträvas även på f o l k 

skoles tadiet , t y på den g runden är det, som den mate

m a t i s k a b i l d n i n g e n av a l l a g rader måste byggas . 

D e t k a n härvidlag icke nog upprepas, a t t »åskådlighet 

i undervisningen» icke är l i k t y d i g t med a t t en e l le r två 

e l le r kanske t r e , f y r a gånger visa en sak (låta barnen 

Se den) u t a n åskådlighet innebär, a t t läraren t a r barnens 

alla s innen i anspråk, a t t barnen lära känna unde rv i s 

n ingsob j ek t e t från så många s y n p u n k t e r som möj l ig t och 

så ofta, a t t ba rnen v e r k l i g e n känna t i l l saken i fråga. 

Räkneoperationernas praktiska tillämpning. 

M a t e m a t i k e n är j u t i l l s i t t väsen ren t e o r i och dock 

från en annan s y n p u n k t den mest p r a k t i s k a av a l l a ve

tenskaper. I n g e n annan vetenskap g r i p e r så som den i n 

i a l l a l i v e t s förhållanden, i n g e n är av så grundläggande 

betydelse för hela k u l t u r l i v e t . M a t e m a t i k e n utgör ske-
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l e t t e t i f y s i k , k e m i , geome t r i , a s t ronomi , n a t i o n a l e k o n o m i , 

handelsvetenskap o. s. v . Från a l l a dessa områden hämta 

v i t i l lämpningsexempel v i d räkneundervisningen. M e n 

k n a p p t ha e t t p a r år förgått, sedan barnen s l u t a t skolan , 

förrän de äro u r stånd a t t räkna u t de t enklaste p ro

b lem. D e n frågan uppstår då: är månne i cke ägandet 

av ta lbegreppen och t a l r e l a t i o n e r n a i d e n t i s k t med mate

m a t i s k b i l d n i n g ? S o m l i g a besvara en sådan fråga j a -

kande och mena, a t t vad som därutöver fordras är en

dast övning. A n d r a däremot påstå, a t t o m i n t e t annat 

fordrades än t a lbeg repp och t a l r e l a t i one r , så s k u l l e b i l d 

n i n g v a r a i d e n t i s k t med minne , och det är j u en föråld

r a d åsikt. N e j , t a lbegreppen och t a l r e l a t i one rna äro det 

associativa ma te r i a l e t , som måste användas appcrceptivt. 
D . v . s. m a t e r i a l e t står t i l l förfogande, och vå r uppmärk

s a m h e t s r i k t n i n g bestämmer, v i l k e n d e l av de t ta m a t e r i a l , 

som i det förevarande f a l l e t s k a l l användas. Denna an

vändning är det säkerligen, som m a n menar, då man 

t a l a r om »övning». M e n det är icke på s in p la t s här. 

Härvid lag är det fråga om en högre, mera k o m p l i c e r a d 

a n d l i g ve rksamhet , e t t u r v a l , en v a l h a n d l i n g . V i t aga 

e t t exempe l : h u r u s tora mängder av rågbröd och mager 

ost behöver en m a n d a g l i g e n förtära för a t t uppehålla 

s ig (frånsett a l l a biomständigheter)? Föl jande u p p g i f t e r 

erhållas: 

H a n s d a g l i g a behov äro av 

äggvi ta 
IM g r . 

fe t t 
88 g r . 

0 , 6 

3 

k o l h y d r a t e r 
400 g r . 

ost i nneh . . . 33,s 

rågbröd . . . 4,7 

V i d a r e är . . 5 

förhållandet m e l l a n dessa ämnens näringsvärde v i d ömse

s i d i g t u t b y t e . — 
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Följande ref lexioner och uträkningar göras sedan. ( U p p 

g i f t e n k a n lösas på f lera sätt. M e n a l l a möj l iga lösnin

g a r måste t a g a hänsyn t i l l v e rk l i ghe t en . ) V i antaga, a t t 

en m a n d a g l i g e n förtär 1 k g . rågbröd. D å tillföres honom 

47 g r . äggvita, 6 gr . f e t t och 478 g r . k o l h d r . Jämför 

dessa s i f f ro r med behovet : 

1 kg. rågbröd . . 47 gr. äggvita 6 gr. fett 479 gr. kolhydrater 

behov 118 » » 88 » > 400 » > 

— 71 gr. äggvita — 82 gr. fett + 79 gr. kolhydrater 

alltså förefinnes e t t restbehov av äggvi ta och fe t t , e t t 

överskott av k o l h y d r a t e r . Överskottet användes j u först 

för behovet av fet t , 79 g r a m k o l h y d r a t omsattes i 7 9/3 g r . 

f e t t == u n g . 26 g r . f e t t . De t y t t e r l i g a r e behovet s k a l l 

täckas genom en viss mängd ost 

Och så fortlöper resonemanget och uträkningarna. 

A v d e t t a exempel framgår k l a r t , a t t den ma tema t i ska 

bearbe tn ingen av en u p p g i f t är något väsentl igt annat än 

b l o t t och b a r t han te rande t med t a lbegrepp och t a l r e l a 

t i one r . V i k a l l a d e det nyss en högre a n d l i g verksamhet . 

V i l j a v i n u göra k l a r t för oss, v a r u t i denna består, så 

k u n n a v i ana lysera föregående exempel : 

1. Sedan v i g j o r t k l a r t för oss uppg i f t ens innebörd, 

ställa v i oss under i n v e r k a n av foreställningen om målet. 
V i föreställa oss sakförhållandet ännu en gång och r i k t a 

uppmärksamheten på l u c k o r n a , som skola f y l l a s . 

2. V i gö ra u p p en plan för räkningen, ref lektera över 

v e r k n i n g a r n a av vårt görande. 

o. V i tänka efter v i l k a s i f feruppgif te r , som behövas, 

och bedöma, h u r u v i d a lämnade s i f fe ruppgi f te r äro t i l l 

räckliga för p rob lemets lösande. 

4. V i använda de erhållna s i f fe ruppgi f t e rna på den 

föreställda sakliga verkligheten, utvälja på g r u n d av 



denna prövning de e r fo rde r l i ga räkneoperationerna och 

söka ungefärligen uppska t t a resu l t a te t . 

5. Vi utföra operationerna. 
6. Vi upprepa t i l lvägagångssät tet unde r 4. och 5. så 

ofta det behövs, och orientera oss var je gång e n l i g t 1. 

och 2., målföreställning och räkningsplan, förbinda va r j e 

gång arbete och resu l ta t med föregående de l r e su l t a t och 

bedöma dess betydelse för de t s l u t l i g a målet. 

7. V i utsträcka prövningen t i l l hela räkneprocessen, 

jämföra r e su l t a t e t med målföreställningen och söka göra 

k l a r t för oss, under v i l k a förhållanden den slutförda räk

n i n g e n äger g i l t i g h e t . — 

D e n n a ana lys v i sa r , a t t t a lbegrepp och t a l r e l a t i o n e r 

väl b i l d a det n a t u r l i g a m a t e r i a l e t v i d v e r k l i g t räknande, 

men a t t huvudsaken är något he l t annat. D e t t a andra 

— för a t t n u u t t r y c k a det mera sammanfa t t ande — be

står av det under inverkan av målföreställningen försig
gående urvalet och sammanbindandet av associativt mate
rial. 

Någon invänder nu , a t t denna kompl icerade a n d l i g a 

ve rksamhe t i cke k a n anses försiggå, då det gäller enk

la re p rob lem. Lå t oss därför b e t r a k t a e t t enklare exem

p e l : 

M o r s k i c k a r s in po jke t i l l s l ak ta ren för a t t köpa 3 / 4 

k g . kött. H o n gör s i g själv den frågan: V a d kos t a r 3 A 

k g . kött? 

P u n k t 1 i ana lysen är o a v k o r t a d förhanden. P u n k t 2 

förenklas, då det här rör s i g o m endast en enda räkne

fråga. P u n k t 3 är o a v k o r t a d : H o n måste ve ta p r i s e t p r 

k g . P u n k t 4 får hos denna person en särskilt u t för l ig 

b e h a n d l i n g , i det hon först räknar u t pr i se t på l/$ k g . 

och sedan V-1 kg-1 va re f t e r h o n lägger t i l l s a m m a n s dessa 

båda och så får p r i se t på 3 / - i k g . Häri innehåll es t y d l i 

gen p u n k t e r n a 5 och. 6. P u n k t 7 gäl ler också här. 
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M a n ser, a t t analysen ej k a n väsentligen förkortas. 

D e o l i k a momenten i räkneprocessen försiggå b l o t t i ra 

skare tempo, a l l t e f t e r som de äro mekaniserade. — 

F ö r a t t än t y d l i g a r e klargöra, v a d som fordras utöver 

t a lbegrepp ocl i t a l r e l a t ione r , k u n n a v i n u peka på e t t pa r 

analogier . E n s y m a s k i n består a v en s tor mängd små

delar . D e t är icke t i l l räckligt a t t vara i b e s i t t n i n g av 

dessa smådelar för a t t sätta ihop symask inen . M a n måste 

också känna t i l l och föreställa s i g smådelarnas förbindelser 

och ömsesidiga v e r k n i n g a r . På l i k n a n d e sätt äro t a l be

greppen och t a l r e l a t i o n e r n a beståndsdelarna v i d räkning, 

och många b a r n äga dem. Dock förekommer det j u icke 

sällan, a t t de icke k u n n a »räkna ut» s. k . »benämnda 

tal». 

D e n a n d r a ana log ien är också lärorik. Räknekonsten 

e rb juder f lera jämförelsepunkter med språket (frånsett, 

a t t språket b l o t t är u t t r y c k för tänkandet överhuvud, 

medan räknandet utgör delområde av såväl språket som 

tänkandet). M a t e m a t i k e n s ta lbegrepp m o t s v a r a språkets 

ordbegrepp i allmänhet. L i k s o m t a l e n stå i r e l a t i o n t i l l 

va randra , så stå även orden i men inga r t i l l v a r a n d r a 

i förhållanden, som i va r je särskilt f a l l u t t r y c k a s ge

n o m ändelser, preposi t ioner o. s. v. M a n t o r d e då ha 

rätt a t t påstå, a t t l i k s o m en d i k t e l ler e t t föredrag 

förhåller s i g t i l l en ordbok, på samma sätt förhål

le r s i g den m a t e m a t i s k a användningen t i l l de t inhämtade 

förrådet av räknematerial ( ta lbegrepp, t a l r e l a t i o n e r ) . D e t 

som gör o r d och satser t i l l t a n k a r och a v h a n d l i n g a r , det 

som gör t a lbeg repp och räkneregler t i l l problemlösningar 

av enke l e l ler mera k o m p l i c e r a d a r t , det är: det plan
mässiga sammanhanget under en ledande idé. 

Räknekonstens väsen är alltså förmågan a t t under led

n i n g av målföreställningen b l a n d de t a lbeg repp och ope

ra t ioner , som stå t i l l förfogande, utvälja dem, som r i k -
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t i g t , säkert, f o r t och elegant leda t i l l målet, bringa sam
manhang mellan dem och sätta dem så att säga i verk
samhet. Från p s y k o l o g i s k s y n p u n k t är v a r och en av 

dessa processer en viljeprocess. Därmed är också en an

t y d a n g i v e n angående denna förmågas u t v e c k l i n g . — 

D e t är två i n t e l l e k t u e l l a komponen te r , som de l taga i 

denna u t v e c k l i n g : kännedom om och förståelse av tingens 
måttförhållande samt herravälde över talbegreppen och 
talrelationerna. Angående måttförhållandena k a n sägas, 

a t t det ej räcker med kännedom om de s. k . sor terna. 

D e t l i g g e r l i k a s tor v i k t v i d a t t de t s. k . ögonmåt te t 

får s in övning. D e t är också två emotionella komponen
ter, som k o m m a i be t r ak t ande v i d räkneförmågans u t 

v e c k l i n g , de högre intellektuella känslorna samt uppmärk
samheten. 

Toges v i d räkneundervisning t i l lbörlig hänsyn t i l l dessa 

f y r a komponenters betydelse för räkneförmågans utveck

l i n g , s k u l l e man med säkerhet ej så ofta behöva k l a g a 

över barns br i s tande m a t e m a t i s k a begåvning, som n u för 

t i d e n sker. Och den övr iga s akunde rv i sn ingen är icke 

u t a n s k u l d . T y är den i c k e så g o t t som u tes lu tande 

k v a l i t a t i v ? Nästan övera l l t rör det s i g o m hurudant e t t 

t i n g är, e l ler v a r t det hör. D e t k v a n t i t a t i v a momente t 

förbigås oftast e l le r vidröres i förbigående. — Umgän

gets och uppfostrans (underv i sn ingens ) v e r k n i n g a r för

blandas förvisso of ta med »bristande anlag». 

E t t nytt mål. 

D e n n y a svenska unde rv i sn ingsp lanen anger som räkne-

underv i sn ingens mål : i n s i k t och färdighet i räkning med 

särskild hänsyn t i l l det d a g l i g a l i v e t s f o r d r i n g a r . D e n n a 

f o r m u l e r i n g gör , a t t m a n löper r i sken , a t t den i v e r k l i g 

heten första och v i k t i g a s t e u p p g i f t e n b l i r försummad: den 
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matema t i ska u p p f a t t n i n g e n av v e r k l i g h e t e n . U t t r y c k e t 

»det d a g l i g a l i ve t s fordringar» i n b j u d e r dessutom t i l l a t t 

inskränka unde rv i sn ingen t i l l a t t lära barnen räkna med 

f o r m l e r och regler , under det a t t i allmänhet j u s t arbete 

u t a n schemata anses som högre a n d l i g p res t a t ion . 1 

m a t e m a t i s k t avseende är i cke den bäst b i l d a d , som h a r 

lär t s i g exempelv i s f o r m e l n för beräkning av en mång-

hörnings y t a , u t a n den, som är i stånd a t t — om h a n 

händelsevis g lömt den — på k o r t a s t e t i d åter härleda 

den. Itäkneundervisningen får ej b l i dressyr, dess om

råde är ej enba r t t e k n i k e n , dess ändamål ej r u t i n . D e t 

förhåller s i g på l i k n a n d e sätt m e d läsnings-, språk- och 

t e c k n i n g s u n d e r v i s n i n g e n . I n g e n av dem anses som själv

ändamål u t a n som medel för u p p f a t t n i n g av yttervärlden 

och för u t t r y c k av den egna i n r e världen. 

D å vå r u n d e r v i s n i n g s p l a n t a l a r om insikt i räkning 

s k u l l e m a n möjl igen k u n n a tänka s ig , a t t häri s k u l l e 

l i g g a en u p p m a n i n g t i l l läraren a t t ge ba rnen j u s t denna 

d jupare förståelse för räkningens elementer, ta lbegrep

pen och deras förhållanden t i l l va randra , operat ionerna 

och deras m e n i n g och sammanhang med v a r a n d r a . 

D e n m a t e m a t i s k a b i ldn ingens mål nås ej enbar t genom 

arbetet unde r räknetimmarna Geograf iunderv i sn ingens 

målsmän h a på senare t i d e r g j o r t ansatser i av oss av

sedd r i k t n i n g , i det a t t de a l l t mer betonat v i k t e n av 

a t t begagna gra f i sk framställning av förekommande 

s i f fe ruppgi f te r . A n d r a ämnen böra följa exemple t . T y 

a t t räkna innebär ej endast a t t k u n n a m u l t i p l i k a t i o n s 

t abe l l en e l le r a t t d i v i d e r a bråk med v a r a n d r a u t a n även 

och framför a l l t a t t k u n n a bedöma t i n g e n och företeel

serna i l i v e t med avseende på deras inbördes måttför

hållanden. N å g o n mena r kanske, a t t m a t e m a t i s k b i l d 

n i n g är något, som f o l k s k o l a n ej h a r med a t t skaffa. 

M a t e m a t i k börjas först med algebra, menar man . E n 
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sådan person behöver k o r r i g e r a s i t t begrepp orn mate

ma t i sk b i l d n i n g . U n d e r v i s n i n g e n i a lgebra bedrives ofta, 

u t a n a t t den m a t e m a t i s k a b i l d n i n g e n befrämjas, nämli

gen då den inläres endast såsom t i l lämpning av vissa 

reg le r , som memoreras. M a t e m a t i k och räkning förhålla 

s i g som förmåga och färdighet. V i måste sätta bildnin
gen e l le r insikten i stället för e l l e r framför tekniken. 

L ä r a s ätt. 

Abstraktion. 

D e t k a n upprepas, v a d som på sista t i d e n o m t u g g a t s 

så o f t a : lärjungarnas a n l a g skola u tvecklas . V a d l i g g e r 

dä häri? Jo , förvisso först och främst, a t t det är för

k a s t l i g t a t t m a t a e leverna med kunskaper el ler färdig

heter. Dessa skola i stället förvärvas av ba rnen själva. 

Läraren tjänstgör endast som arrangör. Plan s k a l l o rdna 

omständigheterna så, a t t de e l l e r de i a k t t a g e l s e r n a k u n n a 

göras. B a r n e n skola sålunda icke v a r a inställda på a t t 

taga emot u t a n på a t t arbeta sig själva till kunskap. — 
M e n den m a t e m a t i s k a u n d e r v i s n i n g e n är j u t i l l . s i t t 

väsen abstraktion. D e t t a f a k t u m gör, a t t v i måste dröja 

något v i d de t t a begrepp för a t t k u n n a le ta oss f r a m t i l l 

det lämpligaste lärosättet. — D e t anses allmänt, a t t a l l 

a b s t r a k t i o n v i l a r på åskådningen. D e t t a behöver j u där

för i n g a särskilda ut läggningar . V i göra endast några 

e r i n r i n g a r . E n åskådning kommer endast t i l l stånd ge

n o m upprepade i ak t t age l se r . I a k t t a g e l s e r n a måste b e d r i 

vas planmässigt (från den i ak t t agandes sida!) och v a r a 

allsidiga (göras med så mänga sinnen som möjl igt!) . 

Se v i n u på de begrepp, regler och lagar , som b l i re

su l t a t e t av den abst raherande verksamheten , så f inna v i 

två slags a b s t r a k t i o n e r : 
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1) mottagna eller ärvda abstraktioner, t . ex. däggdjuren 

föda levande unga r ; A l p e r n a är en U D g b e r g s f o r m a t i o n ; 

r o m a r n a vo ro t a p p r a ; 

2) förvärvade abstraktioner, t . ex. f i skar s i m m a ; ättika 

är sur ; det f inns fler f a t t i g a än r i k a . 

M e l l a n de båda slagen kunna v i fastslå följande o l i k 

heter : 

de mottagna 
upptagas lätt och r a s k t ; 

v isa större rörl ighet; äro 

lös l iga ; 

äro föga känslobetonade; 

bjudas barne t i färdigt 

språkl igt s k i c k ; 

bes i t ta r i n g a möjl ighet t i l l 

k o n k r e t i s e r i n g , därför 

m i n d r e k l a r a . 

de förvärvade 

förvärvas med svårighet och 

långsammare; 

v i sa större v a r a k t i g h e t ; äro 

fastare; 

äro s t a r k t känslobetonade; 

måste fo rmule ras a v barne t 

självt; 

ha s tor möjl ighet a t t kon

kre t i seras ; därför k l a r a . 

A v denna jämförelse framgår något, som för öv r ig t 

nästan dag l igen bekräftas av er farenheten: a t t de mot 

t agna a b s t r a k t i o n e r n a f a l l a s i g b e t y d l i g t lättare för bar

nen än de förvärvade. D e n psyko log i ska fo r skn ingen 

n a r också k o m m i t t i l l det resu l ta t , a t t ba rn icke äro i 

stånd a t t s jälvständigt b i l d a abs t rak t ioner före e t t v i s s t 

u t v e c k l i n g s s t a d i u m . ( D e t kan hänvisas t i l l M a x B r a h n 

och M e u m a n n . ) V i böra därför icke för t i d i g t vänja bar

ne t v i d a t t u p p t a g a abs t r ak t ione r u t a n i stället fo rd ra 

k o n k r e t i s e r i n g . Framför a l l t böra v i h i n d r a det meka

n i s k a upp t agande t av sådana abs t r ak t ione r , som barnet 

med nödvändighet självt måste förvärva s ig . , 

V i behöva väl icke särskilt t a la för vår åsikt, a t t räk
ning hör till det andra slaget av abstraktioner, till de 
förvärvade, även i de former, som senare måste mekaniseras. 
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Därav d raga v i följande s lutsatser . 

1. V i få icke låta barnen lära något m e k a n i s k t u t a n t i l l 

u t a n grunda allt på åskådningen (upprepad , p lan

mässig och a l l s i d i g u p p f a t t n i n g ) . 

2. V i måste låta ba rnen räkna med föremål, så länge 

som de t t a i cke b l i r en börda för dem. 

3. J u ensidigare man är vid åskådliggörandet — t . ex. 
användandet av e t t enda åskådningsmedel e l l e r e t t 

sätt a t t lösa e t t slags u p p g i f t e r — j u lättare instäl

le r s ig abs t rak t ionen i den mot tagnas f o r m . 

4. V i böra därför bemöda oss om a t t ofta hänföra rena 
sifferproblem till konkreta fall. 

T a l s e r i e n . 

V i d sko l t idens början står b a r n e t v a n l i g t v i s färdigt 

a t t inträda i det förut omnämnda tredje s tadie t , då t a l -

ser ien s k a l l förvärvas. V a d de t t a s t a d i u m f o r d r a r , är 

egen t l igen en minnespres ta t ion . Härvid lag u r s k i l j a v i 

två u tveck l ingss t ad ie r . I början fordras endast igen

kännande: taluppfattning ( t . ex. barnet räknar en hög 

nötter och säger: det är 8) . Senare är det möjl igt a t t 

s k r i d a t i l l r e p r o d u k t i o n , t al framställning (ex. J a g säger: 

du får t aga d i g 6 nötter u r den här k o r g e n . B a r n e t räk

n a r t i l l s ig 6). I början ske bådadera successivt (genom 

räknande), men genom långvar ig övning övergå både 

u p p f a t t n i n g e n och framställningen så småningom t i l l a t t 

ske s i m u l t a n t (genom h a s t i g t överblickande). 

D e t första t e m p o t i denna u n d e r v i s n i n g b l i r a t t låta 

ba rnen öva s in t a l u p p f a t t n i n g genom a t t räkna a l l a möj 

l i g a småsaker. Förs t räknas föremålen, under de t a t t de 

f l y t t a s he l t l i t e t , a l l t e f t e r som de räknas. Sedermera 

vidröras de b l o t t , och. s l u t l i g e n pekar ba rne t endast på 

föremålet. Därefter k a n man övergå t i l l a t t räkna t i n g 
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endast »med ögonen?, d . v . s. genom a t t se efter, h u r 

många det f inns först av orör l iga k r o p p a r , och när bar

n e t nått färdighet i det, k u n n a även rör l iga saker räk

nas (ex. sparvar , fjärilar, a rbetare på en arbetspla ts , 

spatseran.de på ga tan o. s. v . ) . D a g l i g e n måste dessa 

övningar göras. D e behöva j u ej nödvändigt förläggas 

t i l l räknetimmar. ( I förbigående nämna v i , a t t v i anse, 

a t t barnet bör fä räkna h u r långt som helst , så långt 

som det kan . ) 

Jämsides med dessa övningar göras talframställningar 
med verkliga ting. När barnen i klassen räknas, heter 

det t . ex.: 8 b a r n k o m m a f r a m ; t a g u p p 10 pärlor u r en 

låda o. s. v . Rita u p p 6 b lommor , 4 träd o. s. v . ( H u r 

det r i t a s är l i k g i l t i g t , an ta le t är huvudsaken . ) Senare 

ritas i luften och s l u t l i g e n tillhållas barnen a t t föreställa 
sig saker av o l i k a a n t a l . 

Då barnen nått en viss g r a d av u t v e c k l i n g i nämnda 

former , k a n m a n g å över t i l l t a l u p p f a t t n i n g och t a l f r a m -

s fällning på symboler för ting. Dessa övningar tagas på 

samma sätt som övningarna med v e r k l i g a t i n g . V i d 

talframställningarna få v i här röra oss med y t - och l i n j e 

symbo le r ( c i r k l a r och s t reck) . M a n jämföre dessa övnin

g a r ined de motsva rande på förra s t ad ie t : där r i tades 4 

pepparkakshjärtan kanske så O l^y ( ^ ) ( ^ ) , kär 

k u n n a samma t i n g företrädas av s t reck / / / / . F r a m 

steget i a b s t r a k t i o n är t y d l i g t . Men m a n måste låta 

dessa Övningar s k r i d a f r a m i långsamt tempo. F l e r a 

veckor måste de omfa t t a , och m a n återgår t i t t och tätt 

t i l l de v e r k l i g a t i n g e n . Övningarna göras så länge, a t t 

ba rnen äro mäkt iga a t t föreställa s ig t a l e n som e t t an

t a l enheter av en el ler annan f o r m , k u l o r , kuber e l le r 

d y l . -

http://spatseran.de
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N u menar m a n kanske, a t t v i h i t t i l l s g j o r t oss s k y l 

d iga t i l l en svår försummelse. V i ha j u ej infört siffran 
som s y m b o l för t a l en . D e t må då endast sägas, a t t det 

even tue l la r e s u l t a t e t av h i t t i l l s g j o r d a Övningar h e l t och 

hållet s k u l l e kastas över ända, om v i n u införde siff

rorna . Siffran är icke symbol för talet utan en symbol 
för räkneordet, således en a b s t r a k t i o n av ännu högre 

g r a d än räkneordet. — 

* 

Nästa s teg b l i r t a l u p p f a t t n i n g och talframställning 

under rytmiskt räknande ( f . ö. samma gång som i förra 

s tadie t ) . Särskilt bör då övas 2- takt , 3 - tak t , 4 - t a k t och 

5- takt . A v dessa torde särskilt 2- och 5- takten upp

märksammas. Dessa, den m i n s t a mångfald som finns och 

den största, som v i k u n n a omede lbar t u p p f a t t a s i m u l t a n t , 

äro de fak torer , på v i l k a dekadsys temet sedan bygges. 

— V i d de o l i k a r y t m - a r t e r n a räknas på följande sätt. 

(Märk pauserna, v a r i g e n o m t a k t e r n a avgränsas från var 

andra , samt de markerade ställena, där s tarkare t o n v i k t 

lägges!) 

2 - t a k t | - h > > M h h j h h 1 j 
0 0 0 0 \ 0 O 0 0 0 
2 3 4 5 G v 8 9 10 

3- t ak t ( |) : J J » | / » , J 

1 2 ii - 4 5 G - 7 8 9 

4- t ak t 
j " 1 f t * N S1 ; X i i J? . h .h! 
4 - - 5 fi 7 8 - - 9 10 11 12 

5- takt ( ! ) : 'fffjs 'Wf^ f m } } - - -
1 2 3 4 5 - - - 6 7 8 9 10 - - - 11 12 
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M a n t o rde observera, a t t de t t a t i l lvägagångssätt ge r 

m u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n s p r o d u k t s e r i e r a l ldeles g r a t i s . D e 

obetonade utsägas så småningom a l l t svagare, s l u t l i g e n 

t y s t , och då ha v i j u serierna där. — 

Dessa övningar med r y t m i s k räkning göras n u en längre 

t i d . Svårighetsgraden ökas småningom. V i d talframställ

n i n g e n med t i n g s y m b o l e r läggas t . ex. 9 s tavar i cke så 

111111111 u t a n 

så | | | | | | | | | e l le r så | | | | | | | | | 

e l l e r så | | | | | | | | | e l l e r så | | | | | | | | | och på 

samma sätt med s t reck e l le r r i n g a r , som r i t a s . Öv

n i n g a r n a måste n a t u r l i g t v i s göras känslobetonande. E n 

stor glädjekälla för barnet l i g g e r dock redan i a t t de t 

får gå t i l l nästa svårighetsstadium. 

* # 

Då större t a l (30—40) skola framställas, kännes sna r t 

behovet a t t gå t i l l nästa övningsgrupp, taluppfattning 
genom enbart överblickande. D e t b l i r vårt n y a mål, och 

för a t t nå det måste v i ordna enheterna på flera rader . 

Därmed k o m m a v i i n på talbildernas område. D e t finns 

flera fo rmer av t a l b i l de r , och i n g e n av dessa synes oss 

alldeles o b r u k b a r . Dominospele ts b r i c k o r v isa en sor ts 

t a l b i l d e r . D e t f inns dock e t t annat s lag, som äger vissa 

fördelar, v a r i g e n o m de t s k i l j e r s ig från mängden. D e t är 

Boms t a l b i l d e r , som se u t så: 

o. s. v . 

M a n ser, a t t de b y g g a på 2- och o- ta le t . V a r j e n y 

t a l b i l d innehåller i s i g den föregående. D e n v i k t i g a s t e 

fördelen är dock, a t t de förbereda för tillägnandet av de-
kadsystemet. D e t t a system av t a l b i l d e r gör det möjl igt 

för ba rne t a t t i cke b l o t t upp fa t t a t i o t a l e t som enhet u t a n 
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även a t t efter någon övning u p p f a t t a flera t i o t a l som 

enheter, v i l k e t v a r och en lätt k a n över tyga s ig om. 

10-grupperna ordnas i 5 rader under v a r a n d r a med 2 10-

g ruppe r i va r je r ad . Där igenom k a n även h u n d r a t a l e t 

lätt överblickas. D e t är j u ganska lätt a t t överbl icka 

nedanstående t a l b i l d e r och a n g i v a , v i l k e t t a l v a r och en 

betecknar : 

••••• ••••• ••••• ••••• 

••••• ••••• • •••• ••••• 
• •••• ••••• ••••• • •••• 
• •••• ••••• ..... ••••• 

••••• ••••• • •••• ••••• 
::::: •• 
••••• ••••• ••••• ••••• 
••••• ••••• ••••• ••••• 
••••• • •••• ••••• ••••• 
••••• ••••• ••••• 

••••• ••••• ••••• ••••• 
••••• ••••• 

B i l d 1. 

3—233116 . Dahlgren, Om undervisning i räkning. 
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Övningarna med dessa t a l b i l d e r ordnas n u t . ex. så: 

T a l b i l d e r n a av t a l en 1 t i l l 100 anbr ingas på åskådnings

t a v l o r av papp i s to r l eken 35 x 42 c m . P a p p s k i v o r n a s 

båda sidor användas. D e svar ta »punkterna» göras lämp

l i g e n 25 m m . i diameter. Läraren v i sa r dessa t a v l o r 

från ka tedern . B a r n e n tillsägas i början a t t gissa an

t a l e t punk te r . S n a r t nog uppska t tas a l l a t a l b i l d e r n a 

k o r r e k t a v de flesta barnen. Övningarna k u n n a a r r an 

geras så, a t t de t aga m y c k e t k o r t t i d i anspråk. T v å 

e l le r f lera b a r n få tävla om v e m som k a n uppvisa de 

flesta r i k t i g a resu l ta ten . D e övr iga tjänstgöra då som 

intresserade åskådare och k o n t r o l l a n t e r . — 

ooooo ooooo 
ooooo ooooo 
ooooo ooooo 
ooooo ooooo 
ooooo 
ooooo 
ooooo 
ooooo 
ooooo 
ooooo 

ooooo 
ooooo 
ooooo 
ooooo 
ooooo 
ooooo 

Bild 2. 



P å det ta sätt övar m a n bäst t a l u p p f a t t n i n g e n . F ö r a t t 

a l l a barnen skola k u n n a del taga i talframställningen på 

de t t a övningsstadium fo rd ras t a l b i l d s t a v l o r av annan 

f o r m . V a r j e barn bör hava en m i n d r e , lät thanterl ig s k i v a 

med t a l b i l d e n 100. D e n n a k u n n a de t i l l v e r k a själva. 

M e d e t t r u n t håljärn (d iameter 9 m m . ) hugger läraren 

u t några tusen smålappar av kulör t papper. Dessa k l i s t r a 

barnen sedan u p p på e t t l jusare , t jockare pappe r sb l ad 

e l l e r en p a p p s k i v a i g r u p p e r med 10 i va r j e g r u p p , så 

a t t t a l b i l d e n 100 åstadkomme3. Rege lbundenheten me l 

l a n de s k i l d a 10-grupperna lämnar dock säkerligen åtskil

l i g t övr ig t a t t önska v i d de t t a småbarnens arbete. D y l i k a 

100- ta l sb i ld er k u n n a l i k s o m a l l annan här nämnd mate

r i e l l erhållas hos V e r l a g J u l i u s K l i n k h a r d t , L e i p z i g 

( m y c k e t b i l l i g t ) . 

P u n k t e r n a äro där ersa t ta med r i n g a r , som barnen få 

färglägga e l le r svärta, i n n a n övningarna börja ( b i l d 2). 

F ö r dessa Övningar erfordras dessutom e t t s. k . täckblad 

a v följande utseende: 

11 cm. 

10 

11 15 

lo 

j i 10 
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D e t t a b lad , som också lätt k a n t i l l v e r k a s av barnen 

själva, får ej va ra av alltför m j u k t papper. 

Övningarna i talframställning försiggå n u u t a n svårig

heter . Läraren säger exempelv i s : V i s a 30! V i s a 40! 

V i s a 60! 34! 56! o. s. v . B a r n e n han te ra täckbladet så, 

a t t de t önskade t a l e t synes, och a l l t det övriga av 100-

t a v l a n täckes. V i d jämna t a l h a r täckbladet samma läge 

som på b i l d e n å föreg. sida. V i d ojämna t a l måste den 

dubb l a inskärningen v a r a överst. D e t behöver j u icke 

särskilt påpekas, a t t n u talframställningsövningar k u n n a 

göras i mängd på k o r t t i d , a t t alla barnen få v a r a med, 

a t t lärarens arbete b l i r m i n i m a l t , a t t barnen själva k u n n a 

arbeta g r u p p v i s eller pa rv i s , så a t t e t t b a r n ger uppg i f 

ten , e t t anna t utför den. M a n k a n och bör n a t u r l i g t v i s 

även omväxla m e d taluppfattningsövningar på samma 

100-tavla . 

Sådana övningar måste j u anses värdefullare än själ

löst inlärande av o r d u t a n s i n n l i g b a k g r u n d , även om 

m a n förut b j u d i t på »åskådning» en e l l e r flera, gånger. V i l k a 

mängder av t i d k u n n a i cke sparas genom de t t a räknema-

t e r i a l s lätthanterlighet, jämfört med andra åskådnings

medels. 

V a r t v i l j a v i egen t l igen k o m m a med dessa övningar? 

K o r t sagt : Barnen skola lära sig uppfatta och fram
ställa tal. D e sko la genom eget arbete och egen upple

velse småningom k o m m a t i l l k l a r t medvetande om ta lens 

s tor lek , t . ex. a t t 73 är mer än 37, 64 mer än 46, 58 

i cke m y c k e t m i n d r e än 62 o. s. v . I början nöjer m a n 

s ig med ungefärlig u p p s k a t t n i n g , den finare i a k t t a g e l s e n 

kommer efteråt av s i g själv. 

A t t sådana övningar i t a l u p p f a t t n i n g och talframställ

n i n g utgöra en ändamålsenlig förberedelse för inläran

de t av räkneoperationerna s k a l l visas längre f r a m men 

inses väl av läsaren redan nu . Ä n så länge rör det s i g 
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om frågan: hur många är det?, i cke om frågan: hur många 
blir det? 

Dekaclsystemet. 

D e t är e t t miss tag , om m a n t r o r , a t t m a n ger barnet 

begrepp o m ta l sys temet genom behand l ingen av t a l 

området 10—20. V i ha v isa t , a t t t a l se r ien t . o. m . 100 

k a n g ivas en för ba rne t översiktl ig g e s t a l t n i n g . M e n 

barnet h a r i cke därför nödvändigt fått begrepp om de-

kadsystemet . D e t t a tillägnar s i g barne t på e t t högre 

u t b i l d n i n g s s t a d i u m . 

O m det sålunda är fastslaget , a t t de t råder en p r i n c i 

p i e l l åtskillnad m e l l a n de båda områdena, så är det å 

andra s idan k l a r t , a t t införandet i systemet förberedes 

genom vissa övningar . 

T i l l dessa förberedande m o m e n t höra först och främst 

räkneorden. M e n med dessa ger m a n i cke själva syste

met . M e d s y m b o l e n g e r m a n i c k e den därmed beteck

nade saken. Själva behand l ingen av systemet kräver 

först e t t medel a t t åskådliggöra det. E t t v a n l i g t sätt 

är a t t b u n t a i h o p 10 s t i cko r och så laborera med dessa 

b u n t a r som symbo le r för 10-talen. D e t t a åskådningsme

de l ha r j u sina fördelar men också en svår nackde l : t i o 

t a l e n måste tagas i god t r o , de t går ej a t t k o n t r o l l e r a 

an ta le t i va r j e b u n t u t a n a t t t aga isär den. D e t be tyder 

t ids - och energiförlust. Översiktligheten lämnar också 

åtskilligt övrigt a t t önska. Förut omnämnda talbilds-
tavlor göra det däremot möj l ig t för barnet a t t Ögonblick

l i g e n u p p f a t t a 10-talet dels som 10 enheter och dels 

som en enhet av högre g rad . D å barnen använda dessa 

t a l b i l d s t a v l o r , k o n t r o l l e r a de h a l v t medvete t och oavbru

t e t , a t t var je t i o - t a l innehåller s ina 10 enheter. 

G i v e t v i s böra icke sådana åskådningsmedcl som meter-
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nen i dekadsystemet . Dec ime te r -de la rna böra va ra färg

l a g d a (va rannan röd, v a r a n n a n v i t e l . d y l . ) . Förekomma 

siffror , böra dessa v a r a m y c k e t små, annars fas tnar upp

märksamheten v i d dem, och ändamålet förfelas. 

Genom a t t under övningarna mer och mer betona tio-
gruppen som enhet inför m a n småningom barne t i syste

met. ( E x e m p e l : Lär. säger: O m m a n v i l l räkna 00 s tyc

ken e t tor , t a r det lång t i d . N u räknar j a g i stället 6 

s t ycken 10-grupper . D e t g i c k fo r t a re , men är ändå l i k a 

m y c k e t . ) — V i d a r e övas förvandling av 10- ta l t i l l en ta l 

och tvärtom. A l l t under användning av e l le r hänvisning 

t i l l v e r k l i g a t i n g el ler t a l symbole r . 

Bråktalet. 

Något k l a r t och t y d l i g t begrepp om bråktalet få ej 

ens de flesta ba rn vare s i g v i d den s. k . »division med 

rest» e l le r den senare bråkräkningen, om m a n försummar 

a t t dessförinnan låta dem själva handskas med v e r k l i g a 

t i n g , som de själva få dela. E t t b r a hjälpmedel är pap
persark, som vikas. 3 b l ad v ikas t i l l ha lva , fjärdedelar 

och åttondelar, 3 t i l l t redjedelar , sjättedelar och n ion 

delar och 2 t i l l f emtede lar och t iondelar . På var je de l 

sk r ives dess värde. Dessa b l a d tjäna sedan t i l l upp fa t t 

n ings - och framställningsövningar. M a n v i sa r o l i k a a n t a l 

o l i k a delar , och ba rnen säga, v a d de t är. M a n säger: 

V i s a på era egna »bråkblad» */B> V 1 0 » V»» 2A> o. s. v . Se

nare: Jämför l/e och */ia med va randra ! V i l k e n är störst? 

— Jämför V 8 med 6/io\ o. s. v . Al l t j ämt se barnen på 

»bråkbladen». — Senare göras l i k n a n d e övningar på bråk

delar , som erhålli ts genom a t t v i k a pappersblad av annan 

s tor lek . D å ha v i större fjärdedelar och m i n d r e fjärde

delar o. s. v . Småningom står det k l a r t för barne t , a t t 
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bråktalets v e r k l i g a s to r l ek beror av den enhet, som delats. 

D å är t i d e n inne a t t låta pappersbladet föreställa e t t 

större tal. H ä r k a n förut omnämnda 100-tavla åter göra 

god tjänst. E n sådan sönderbrytes i f y r a l i k a delar . På 

var je fjärdedel k o m m a 25 p u n k t e r o. s. v . E n del av 

t a v l a n ( t . ex. med 40 p u n k t e r ) b r y t e s i 8 de la r : åtton

delen av 40 p. är således 5 p . ser och säger ba rne t då. 

Och dock k a n det i cke »räkna bråk», v i l k e t ej he l l e r är 

meningen. D e t t a är endast övning i bråkuppfattning. 

Operationerna. 

A v p s y k o l o g i s k a skäl är det nödvändigt a t t dela på 

u p p g i f t e n sålunda, a t t v i först a rbe ta pä a t t barnen f a t t a 

de o l i k a operat ionernas innebörd och därefter r i k t a deras 

uppmärksamhet på resultatet av de genom opera t ionerna 

v i d t a g n a förändringarna. — 

B a r n e t måste kunna lägga t i l l , d raga ifrån el ler t aga 

bo r t , dela upp , f y l l a u t , mångfaldiga, dela i l i k a delar, 

lösa u p p i f ak to r e r och undersöka, h u r många gånger 

t . ex. 3 k u l o r k u n n a tagas u r en viss hög. D e t t a kan 

barne t icke u t a n a t t självt ha fått göra de t upprepade 

gånger och med o l i k a m a t e r i a l . B a r n e n påminnas också 

om små händelser u r de t d a g l i g a l i v e t , då mor eller han

delsmannen e l le r någon annan dra r ifrån, lägger t i l l , 

de la r u p p o. s. v. Småningom b l i r det k l a r t , a t t räkne

konstens t e r m i n o l o g i är hämtad j u s t u r det d a g l i g a l i v e t , 

fastän de o l i k a u t t r y c k e n här användas i trängre bemär

kelse. N a t u r l i g t v i s göras i cke a l l a e r i n r i n g a r på en gång, 

u t a n meningen med t . ex. mångfaldigande göres k l a r , 

i n n a n m a n går närmare i n på denna a r t av operat ioner 

o. s. v . D e t t a inträngande i operat ionernas innebörd 

s k u l l e v i k u n n a k a l l a o p e r a t i o n s u p p f a t t n i n g och opera

tionsframställning u t a n några som hels t t a l , endast med 
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uppmärksamheten r i k t a d på själva den k o n k r e t a v e r k 

samheten. 
* * 

I 
E t t övergångsstadium b l i r det, om m a n sedan låter 

ba rnen utföra operationer med tal u t a n a k t g i v a n d e på 

resu l ta te t . Läraren säger: E n hop b a r n gå från sko lan 

( v i räkna dem icke , m e n var je b a r n symbol i se ra r dem 

med s t i ckor , pärlor, stenar e l . d y l . och utför, v a d som 

sedan k o m m e r ) . 3 s tanna v i d g r i n d e n och vänta, 2 gå 

i n i en b u t i k . 1 av de första o k o m m e r spr ingande och 

sällar s i g t i l l hopen o. s. v. 

* ^ * 

Nästa s t a d i u m b l i r a t t även kons t a t e ra r e su l t a t e t . 

A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n övas s a m t i d i g t . I början ökas 

el ler minskas endast med t a l en 1—4 (5). E x . : »Det är 

mammas födelsedag. Gre t a v i l l ge henne en b l o m b u k e t t 

och går därför u t och p l o c k a r b lommor . H o n f inner 3 

blåklockor ( B a r n e n r i t a upp 3 symbole r för dessa t r e , 

mer e l le r m i n d r e l i k n a n d e blåklockor.) — 3 smörblom

mor ( B a r n e n r i t a 3 f igurer t i l l och kons ta te ra : n u har 

h o n sex!) — 4 förgätmigejer ( B a r n e n som förut.) — 2 

prästkragar o. s. v . — Ingen an ledn ing finns a t t ej gå 

över 10-talet. L i k n a n d e räkneexempel f o r m u l e r a barnen 

sedan lätt själva. E x e m p e l med enbar t a d d i t i o n el ler 

s u b t r a k t i o n omväxla med sådana, innehållande båda ope

ra t ionerna . 

Sådana add i t ions - och subtraktionsövningar k u n n a n u 

lämpligen också göras med t a l b i l d e r n a på barnens förut 

omnämnda t a v l o r . 

* * 
* 

I n n a n a d d i t i o n och s u b t r a k t i o n övas med t a l en 5—10, 

måste uppdelning och jämförelse göras med dem. B a r n e t 
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måste ha k l a r t för s i g a t t exempelv is 7 består av 1 och 

6 el ler 2 och 5 el ler 3 och 4. Här nedan e t t exempel 

på h u r därvid k a n förfaras: 

1. »Rita u p p 10 påskägg! R i t a u p p 13 ägg 

1 en r a d under de föregående! — V i l k e n r a d innehåller 

de flesta äggen? H u r många fler?» — 

På samma sätt 8 och 14, 17 och 20, 10 och 12, 10 och 

15, 10 och 18 o. s. v . — 

2. »Otto har 30 tennsoldater . H a n ställer upp dem i 

2 led . R i t a u p p dem! — H u r många har d u i v a r j e 

led?» 

E n h a r r i t a t 20 och 10, en annan 18 och 12, en t r ed je 

15 och 15 e l l e r 14 och 16 o. s. v . 

På de t t a sätt k a n u p p d e l n i n g och jämförelse övas, i n 

nan barnen äro färdiga a t t inlära följande ser ier : 

a) 9 + 5 (dessutom 19 + 5 29 + 5, 39 + 5 0. s. v . ) 

8 + 5 ( 18 + 5 28 + 5, 38 + 5 0. s. v . ) 

7 + 5 

6 + 5 

b) 9 + 6 c) 9 + 7 d) 9 + 8 e) 9 + 9 

8 + 6 8 + 7 8 + 8 8 + 9 

7 + 6 7 + 7 7 + 8 7 + 9 

6 + 6 6 + 7 6 + 8 6 + 9 

5 + 6 5 + 7 5 + 8 5 + 9 

4 + 7 4 + 8 4 + 9 

3 + 8 3 + 9 

2 + 9 

e l l e r 

9 + 5 (19 + 5, 29 + 5 o. s. v . ) och 8 + 5 7 + 5 o. s. 

9 + 6 8 + 6 7 + 6 

9 + 7 8 + 7 7 + 7 

9 + 8 
1 8 + 8 7 + 8 

9 + 9 8 + 9 7 + 9 
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A l l a dessa »operationer» utföras i v e r k l i g h e t e n med t i l l 

hjälp av exempelv is tärningsspel, d o m i n o b r i c k o r o. d y l . 

E x e m p e l hämtas u r barnens d a g l i g a l i v , och m a n l a 

borerar m e d t i n g u r barnens egen värld. 

* # 

D e t gäller sedan a d d i t i o n och s u b t r a k t i o n med större 

t a l . Härtill, b i l da operat ioner med rena t i o t a l en förbe

redelse. V i ha exempelvis 17 + 1 0 ( n a t u r l i g t v i s k o n k r e 

t i sera t ! ) . B a r n e n föreslå själva utförandet. Någon v i l l 

göra så: 17 + 3 + 7. E n annan : 10 + 10 + 7. Båda sätten 

godkännas. B a r n e n välja n o g s n a r t själva det mest t ids 

besparande. Och j u s t genom a t t ba rne t självt v a l t det, 

h a r det de största förutsättningar a t t b l i dess egendom. 

»Handgripligen» k u n n a samt l iga hithörande övningar 

utföras med 100- ta l s tav lan med täckblad, om m a n en

dast skaffar s i g ännu e t t täckblad men g e n o m s k i n l i g t 

( t . ex. av g e l a t i n ) . 55 + 28 s k a l l utföras. M e d det senare 

b lade t täcker barnet över de övre 55 p u n k t e r n a , l ägger 

t i l l 5, 20 och 3 och avgränsar där med det ogenomskin

l i g a b ladet . B i l d 3 v i sa r t i l lvägagångssättet . 

V i d s u b t r a k t i o n börjar m a n med det ogenomsk in l iga 

nerifrån. E x e m p e l : 66 — 29. 66 p u n k t e r avgränsas. Där

ifrån »borttagas» 29 (först de 6, så 20 och s l u t l i g e n 3). 

R e s u l t a t e t (de återstående övre) täckas med de t genom

s k i n l i g a bladet . — V a r och en inser, h u r fördelaktigt 

d e t t a hjälpmedel n u v i s a r s ig va ra . M a n k a n j u med 

det b e d r i v a a d d i t i o n och s u b t r a k t i o n i n o m talområdet 

1—100 utan siffror. 

* 

K o m m a v i så t i l l multiplikation och division. Förbe

redelserna äro j u r e d a n g jorda genom vissa föregående 

övningar. 
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Bi ld 3. 

T . ex. denna sor ten: 
Läraren: »Ställ u p p d ina soldater i l e d med 4 i va r je 

led!» — B a r n e t lägger s t i c k o r e l l e r r i t a r s t reck, 4 i v a r j e 
l ed b a k o m varandra , och säger: »Där är 4, 8, 12, 16, 20,» 
o. s. v . 

Läraren: »Kan n i andra göra likadant?» A l l a göra 
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efter och räkna s a m t i d i g t . De få ställa u p p l ed så länge 

deras s t i cko r räcka, även om de sku l l e k o m m a långt förbi 

t a l e t 40. D e t är ej t i l l räckligt a t t göra de t t a en gång 

och sedan förelägga serien 4, 8, 12 o. s. v . t i l l inlärande, 

u t a n s t i c k o r n a böra läggas, t i l l dess a t t serien går någor

l u n d a u t a n räkning av m e l l a n l i g g a n d e t a l . F ö r a t t kon

t r o l l e r a d e t t a k a n m a n låta barnen t a l a om, h u r många 

som gå i ett l ed , i två, i tre, i fyra o. s. v . 
På l i k n a n d e sätt böra m u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n s övr iga 

serier framställas av barnen själva. E n repe t i t i on av 

förut genomgångna bör göras då och då. Memorerandet 

b l i r då b e t y d l i g t lättare. Det b l i r av en annan a r t , än 

om m a n endast visade e t t e l ler e t t p a r f a l l och hänvi

sade t i l l dessa v i d den fo r t sa t t a inlärningen. Denna be

h a n d l i n g kräver lång t i d , m e n — då den v e r k l i g a inlärnin

gen ej han åstadkommas på k o r t t i d , måste j u t i d e n ökas. 

Längre f r a m under sko l t i den b l i r det i stället t i d s v i n s t , 

om de grundläggande momenten äro o r d e n t l i g t inarbe
tade. 

V i öva senare mångfaldigande och »innehållsdivision» 

jämsides med va rand ra . M u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n s satser 

äro a b s t r a k t i o n e r av a l l a de k o n k r e t a f a l l , där en viss 

s torhe t tages e t t v i s s t a n t a l gånger. Satsen 6' • 8 = 48 

är en a b s t r a k t i o n av a l l a de k o n k r e t a f a l l , där enheten 

8 tages sex gånger. M a n uppnår abs t rak t ionen bäst 

genom a t t behålla det k o n k r e t a f a l l e t i b a k g r u n d e n av 

medvetandet . V i v i l j a därför vänja barnet v i d det. V i 

väl ja våra räkneexempel fördelaktigast från hemmets 

hushållsområde, och en huvudfråga på de t t a s t a d i u m 

b l i r : V a d kos ta så och så många, när en kos ta r så 

och så mycke t ? Omväxlande med den använda v i denna: 

H u r många s t ycken får man för så och så mycke t? 

E x e m p e l : 

1. Fa r , m o r och 4 b a r n v i l j a ha v a r s i t t äpple. V a r j e 
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kos tar 5 öre. V a d kosta de? — Räkna högt! — ( D e t är 

6 personer. Behövs 6 äpplen. D e kos ta 6 femöringar. 

D e t är 80 öre.) Räkna u t h u r m y c k e t 4, 5, 7, 8, 2 äpp

len då s k u l l e kos ta ! — G ö r själv andra l i k n a n d e upp

g i f t e r ! 

2. Tänk e f t e r : h u r många s k u l l e m a n få för 15 öre? 

för 20 öre? K a n m a n v isa de t på 100- ta ls tavlan? V i s a ! 

L i k n a n d e exempel göras, där det ta las om frimärken, 

b r e v k o r t , b l y e r t s a r , g u m m i n , skrivböcker, apelsiner o. s. v . 

Läraren gör e t t och annat . B a r n e n t i l l v e r k a med nöje 

resten, om de b l o t t få i m p u l s e r . När så behövs f ramle

tas r e su l t a t e t med hjälp av 100- ta l s tav lan e l le r annat 

åskådningsmedel. B a r n e n f o r m u l e r a sna r t själva sådana 

satser som: 10 går 4 gånger i 40; 3 • 5 = 15 o. s. v . Dessa 

ha då e t t h e l t anna t värde, än o m man hade föresagt 

dem t i l l inlärande, i hopp a t t men ingen med dem nog 

s k u l l e k l a r n a sedan. — Ä n n u större k l a r h e t uppnås, om 

t a l b i l d s t a v l a n behandlas på exempelvis följande s ä t t : 1 

O - O - O - O - O 0 - 0 - 0 0 0 

( H H K K ) O O O O - O 

Genom denna s a m m a n b i n d n i n g b l i femmorna mera 

iögonfallande. V a r a n n a n »femma» k a n j u också färg

läggas. Därigenom framträda de ännu bättre. — Senare 

jämföras också de o l i k a opera t ionerna . 3 20-öres k a k o r 

kos t a l i k a m y c k e t som 6 10-öres. 3 • 20 = 60; 6 • 10 = 60 

o. s. v . B a r n e n få själva k l a r a u t sammanhanget . 

O - O O - O - O O-O O - O 

el le r så: = 4 5 

* 
1 Tavlorna äro j n i förhållande t i l l sitt. värde så bil l iga, att man ej 

bör snåla, på dem. 



På l i k n a n d e sätt inläras sedan m u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n s 

2:a, 4:a, 8:a, 3:a, 6:a, 9:a och 7:a i n u nämnd ordning-. 

F ö r v a r och en prepareras e t t särskilt 100-talsblad, så 

a t t de ifrågavarande t a l en t y d l i g t framträda. V i v i l j a 

endast påpeka, h u r man lämpligen förfar med 9-seriens 

blad . 

»Så: e l l e r så: 
c - o o o o m-m-9-f-o— o o o o o o o o o o 
o o c - o o— o o o o i o o o o i 

- o - o o - o o-o— o o o o o o o o o o 
o - o - o C - 0 - O O O O I O O O O I 

- o - o - o o - o - o - o o o o o o o o o o 
- O - O I M 6 - o - c - O O O O • O O O O I 

—O-O O-O-O-O- o o o o o o o o o o 
—o O-O-O-O O O O O I O O O O I 

— o o - o - c - c - o O O O O O o o o o o 
O O O O I O O O O I 

Båda fo rmerna föranleda t i l l a t t uppsöka re la t ioner , 

och barnen glädja s i g e n l i g t e r fa renhet åt a t t f inna dem. 

»De v i t a t i l l vänster b l i färre och färre: 9, 7, 5, 3, 1.» 

Var fö r? »De v i t a t i l l höger ökas i jämn serie: 2, 4, 6, 

8.» Varför? »I m i t t e n är det omvänt med de svarta.» 

V e m k a n förstå varför det måste v a r a så? — E l l e r på 

den andra f o r m e n : »I va r je 1 O-grupp fat tas en p u n k t 

(svart).» — »Då k a n m a n tänka 4 • 9 är nästan 40, bara 

t a g b o r t de 4 svarta.» — V i påstå, a t t denna me tod be

f o r d r a r ma tema t i sk i n s i k t . 

D e t d a g l i g a l i v e t ger sällan an l edn ing t i l l enbar t del
ningsdivision. Där för övas denna i s ammanhang med 

mångfaldigande och med innehållsdivision. 

E x . : F ö r 3 färgpennor h a r K a r l be t a l a t 24 öre. J a g 

v i l l ha 5. V a d kos ta de? — E l l e r : h u r många får Johan 

då för 40 öre? 
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På så sätt går m a n ef terhand igenom hela m u l t i p l i 

ka t i ons t abe l l en i förut närand o r d n i n g : 10, 5, 2, 4, 8, 3, 

6, 9, 7. Särskild uppmärksamhet bör fästas v i d det inre 
sammanhanget m e l l a n de ensk i lda uppg i f t e rna . E x . : O m 

10 ägg kosta 2 k r . V a d kos ta då 5? — (Hälften så myc

ket . ) — 7 b l y e r t s a r kosta 35 öre. H u r m y c k e t kosta 6? 

( E t t f em- ta l mind re . ) — 9 sådana b l y e r t s a r kos ta 5 öre 

m i n d r e än 10 st. o. s. v . O m b a r n e t van t s v i d sådant, 

k a n det självt reda s ig , om det sku l l e ha g lömt v a d 8 • 8 

är. D e t resonerar då 10 • 8 = 80; 8 • 8 = 80 - 16 = 64. 

V i använda 100- ta l s tav lan a l l t m i n d r e . M e n så snar t 

något ba rn v i s a r s i g osäkert i operat ionerna, får de t f r i 

ska upp associationerna genom a t t å tergå t i l l s in 100-

t a l s t a v l a och medels t den k l a r a sina rumsföreställningar 

i det ifrågavarande fa l l e t . 

Uppdelning i faktorer är j u icke obe t inga t nödvändig 

på de t t a s t a d i u m men k a n utgöra en n y t t i g komple t t e 

r i n g av h i t t i l l s g jo rda övningar. D e t torde va ra syn

n e r l i g e n värdefullt a t t åtminstone fästa barnens uppmärk

samhet v i d det förhållandet, a t t ex. både 9 • 4 och 4 • 9 

är 36. D e t t a 

r i t a följande: 

sker lättast genom a t t på sva r t a t a v l a n 

och 

(4 n io rader ) (9 f y r a r ade r ) 
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E f t e r a t t n u ha behandla t s a m t l i g a opera t ioner k u n n a 

v i göra följande s a m m a n f a t t n i n g . 

1. P r i n c i p i e l l t gäller, a t t va r j e räkneresultat s k a l l 

v i n n a s genom överblick men prövas genom räknande. 

2. V a r j e övning f r a m s k r i d e r i 4 stadier, så a t t den 

först utföres på verkliga ting, sedan på symboler för ting, så 

på symboler för tal ( t a l b i l d e r ) och s l u t l i g e n så, a t t t a l 

symbo le rna b l o t t föreställas, öve rgånga rna ske na tu r 

l i g t v i s småningom. 

o. S a m t l i g a u p p g i f t e r skola ha konkret innehåll. D e t 

räknas alltså a l l t i d med ören, k r o n o r , äpplen, frimärken 

e l . d y l . , även om benämningen sna r t n o g i b l a n d a v s i k t 

l i g t utelämnas för a t t småningom bana väg för räkning

ens al lmängil t ighet . Ba rnen måste dock a l l t i d v a r a i 

stånd a t t t i l l någon u p p g i f t , som g i v i t s dem i rena t a l , 

genast föreställa s i g e t t passande sakläge. 

4. Barnen få själva bilda uppgifter. 
I f u l l överensstämmelse med de t h i t t i l l s sagda for t sa t 

tes räknearbetet med större t a l , under betonande av t i o 

ta len och h u n d r a t a l e n som enheter. Särskilt framhållas 

följande h u v u d m o m e n t : 

a) A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n med rena t i o t a l : 

(17 t i o t a l + 2 t i o t a l ; 67 t i o t a l — 4 t i o t a l ; 

25 t i o t a l + 14 t i o t a l ; 48 t i o t a l — 1 7 t i o t a l ) . 

b) A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n med t i o t a l och e n t a l : 

(27 t i o t a l + 9 e n t a l ; 25 t i o t a l — 3 e n t a l ; 

38 t i o t a l + 05 e n t a l ; 44 t i o t a l — 78 en ta l ) . 

c) A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n med rena 100- ta l : 

(4 h u n d r a t a l + 5 h . ; 9 h . — 2 h.) . 

d ) A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n med h u n d r a t a l och t i o t a l : 

(7 h . + 3 t . ; 8 h . — 5 t . ) . 

e) H u n d r a t a l , t i o t a l och e n t a l : 

540 + 26; 4 5 0 - 38; 

640 + 220; 850 - 530; 
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630 + 13 t i o t a l 6 6 6 — 34 t i o t a l 

451 + 213 5 6 4 — 313 

687 + 265 924 — 567 

f ) M u l t i p l i k a t i o n ock d i v i s i o n : 9 • 50 ; 50 i 400. 

g ) M u l t i p l i k a t i o n av tvåsiffriga t a l med ensiffr . ock mot

svarande d i v i s i o n : 

72 -4 66 i 396 

h ) M u l t i p l . av tvåsiffr. t a l med tvåsiffr. och motsvarande 

d i v i s i o n : 

27 • 36 52 i 780 

A t t gå längre än t i l l tvåsiffriga f ak to r e r är ändamåls-

löst. I n g e n v u x e n räknar i p r a k t i k e n 587 • 36 i h u v u d e t . 

Och det är huvudräkning, som v i h i t t i l l s u tes lu tande 

fäst oss v i d . — Jämte den s y m b o l i s k a framställningen 

övas även på de t t a s t a d i u m m e r och mer de t b l o t t före

ställande räknandet, o m v i så få k a l l a det , och tränger 

så småningom u n d a n användningen av symboler . D e t 

v i l l med a n d r a o r d säga, a t t v i småningom tillåta ab

s t r a k t i o n , men endast den självförvärvade, i c k e den upp

t agna , fo rmule rade . 

Ben matematiska formen. 

U n d e r behand l ingen av föregående a v d e l n i n g gör s ig 

behovet av s i f f ran som s y m b o l för t a l e t a l l t s t a rkare 

kännbart. — D e t har säkert ofta hänt mången lärare, 

a t t e t t b a r n sagt : j a g k a n räkna exemplet , m e n j a g v e t 

i n t e , h u r j a g s k a l l s k r i v a u p p det . Särskil t ofta händer 

det v i d sådana u p p g i f t e r som föl jande: D u sparar va r j e 

vecka 5 öre. H u r många veckor har d u sparat , då d u 

har 35 öre? — H u r många 10-öres-blyertsar k a n d u köpa 

för 8 5-öringar? — H u r m y c k e t är hälften av 20? — 

4—233740. Dahlgren, Om undervisning i räkning. 



50 

H u r s tor är s k i l l n a d e n m e l l a n 20 och 41? — H u r många 

5-öringar s k a l l j a g ha för en 2-krona? o. s. v . 

V i d a l l a dessa u p p g i f t e r vo ro både talföreställningar 

och operationsföreställningar k l a r a . B a r n e n k u n d e också 

t a l a om, h u r de k o m m i t t i l l det rätta r e su l t a t e t . M e n 

den k o r t a m a t e m a t i s k a f o r m e n k u n d e de ej åstadkomma, 

e l l e r också voro de of ta m y c k e t t v e k s a m m a angående den. 

D o c k v a r det kanske de bättre lärjungarna, sysselsatta 

med a t t »räkna i förväg». — V i anse oss därför ha skäl a t t 

påstå, a t t den ma tema t i ska f o r m e n u tgör en särskild svå
righet för barnen . Mången h a r i a k t t a g i t , h u r b a r n för

väx la de m a t e m a t i s k a fo rmerna , h u r ba rn i fortsättnings

skolor f o r t g lömt m y c k e t e n k l a m a t e m a t i s k a former o. s. v . 

Och de t t a t r o t s a t t m a n i sko lan redan från första bör

j a n g i v i t , övat och f o r d r a t dessa former . M a n menar 

dock. a t t v a d som fa t tas är t i l l räckl ig övning, och så 

söker m a n a t t y t t e r l i g a r e inpränta den ma tema t i ska for 

m e n genom mekan i sk övning (Obs! E n sådan siffersam-

l i n g som E h l i n s »Häknetabell» k a n göra m y c k e n skada, 

om den användes för t i d i g t ! ) — » Å v de t f a k t u m , a t t 

b a r n k u n n a behärska och lösa en räkneuppgift u t a n a t t 

dock v a r a i stånd a t t åstadkomma den m a t e m a t i s k a for

men, d r a g a v i för vår m e t o d i k följande t r e s lu tsa tser : 

1) den matematiska formen får icke synas från början (he ls t 

i c k e förr än behovet a t t u t t r y c k a s i g ko r t a r e framträder); 

2) då den så b judes, måste den införas långsamt ( s amt 

u n d e r påpekande av, a t t den endast är e t t medel t i l l a t t 

spara t i d och åstadkomma k o r t h e t men a l l s i cke är själv

ändamål). M a n bör därför i cke ens id ig t hålla på en f o r m 

u t a n u p p m u n t r a t i l l omväxl ing. — 3) Den matematiska 
formen måste anses och behandlas som en särskild del
uppgift i varje räkneproblem.» (Se v i d a r e s id. 65 f f . ) 
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Den mekaniska färdigheten. 

Satser sådana som 7 + G = 13; 7 - 6 = 42 måste na tur 

l i g t v i s inpräglas och övas, för a t t mekan i sk färdighet 

s k a l l uppnås. M e n i n n a n man börjar arbeta på det målet, 

måste följande f o r d r i n g a r v a r a u p p f y l l d a : 

1) t a l s e r i en måste v a r a t i l lägnad; 2) u p p f a t t n i n g e n om 

ta l sys temet måste ha f r a m s k r i d i t så långt, a t t barnet 

exempelvis u p p f a t t a r 27 som 20 och 7 e l le r 30 som 3 t i o 

t a l ; 3) lärjungen måste v a r a hemmas tadd på sådant som 

ömvändning och omställning, t . ex. 7 + 2 = 9; 2 + 7 = 9; 

6 - 3 = 18; 3 • 6 = 18 samt 9 — 2 = 7 och 3 i 18 går 6 

gånger. 

U n d e r dessa förutsättningar k a n m a n s k r i d a t i l l i n 

prägl ing och övning av följande g r u p p e r : 

2 + 2 = 4 3 + 3 = 6 4 + 4 = 8 5 + 5 = 10 

2 + 3 = 5 3 + 4 = 7 4 + 5 = 9 

2 + 4 = 6 3 + 5 = <s 4 + G = 10 

2 + 5 = 7 3 + 6 = 9 

2 + 6 = 8 3 + 7 = 10 

2 + 7 = 9 16 add i t ione r ; 

2 + 8 = 10 

9 + 2 = 11 8 + 3 = 11 7 + 4 = 11 6 + 5 = 11 

9 + o 
O = 

12 8 + 4 = 12 7 + 5 = 12 6 + G = 12 

9 + 4 = 13 8 + 5 = 13 7 + 6 = 13 

9 + 5 = 14 8 + 6 = 11 7 + 7 = 14 

9 + 6 = lö 8 + 7 = 15 

9 + 7 = 16 8 + 8 = 16 

9 + 8 = 17 20 add i t ione r . 

9 + 9 = 18 
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Härt i l l kommer s l u t l i g e n den t red je g ruppen , v a r v i d 

bör beaktas, a t t fördubbling av e t t t a l ingår redan i 

a d d i t i o n s g r u p p e r n a : 

3 3 = 9 4 - 4 = 16 5 5 = 25 6 • 6 = 36 

•> 4 = 12 4 - 5 = 20 5 • 6 30 6 • 7 = 42 

3 5 = 15 4 - 6 = 24 5 7 = 35 6 • 8 = 48 

3 6 = 18 4 - 7 = 28 5 8 = 40 6 • 9 = 54 

3 7 = 21 4 • 8 = 32 5 9 = 45 

3 8 = 24 4 - 9 = 36 

3 9 = 27 

7 - 7 = 49 8 - 8 = C>4 9 9 = 81 

7 • 8 = 5(3 8 -9 - 7'2 

7 • 9 = 63 28 m u l t i p l i k a t i o n e r . 

S u b t r a k t i o n , delnings- och innehållsdivision, uppde l 

n i n g i t e rmer och f a k t o r e r innebära — som förut a n t y t t s 

— i n t e t n y t t utöver dessa t a l r e l a t i one r . 

Dessa 64 satser äro alltså he la den associat iva g r u n d 

v a l , på v i l k e n icke b l o t t skolans u t a n även det p rak 

t i s k a l i v e t s räknande bygger . D e böra alltså inpräglas 

i m i n n e t . Som enda medel härtill anses n u övning och 

upprepning ( r e p e t i t i o n ) : u p p r e p n i n g för a t t »slå fast» 

satserna i m i n n e t , övning i a t t åstadkomma h a s t i g »bered

skap». D e t t a menar m a n s i g nå genom inprägl ing av 

ordser ierna ( s j u gånger s ju är f y r t i o n i o , s ju gånger åtta 

är femtiosex o. s. v . ) . Of ta »övas» m u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n 

genom sådant d a g l i g t upprabblande . D e t s k a l l i cke för

nekas, a t t de t mekan i ska o r d m i n n e t har s tor betydelse, 

då det gäller a t t t i l lägna s i g färdighet i räkning. V i 

opponera oss dock mot a t t o rden inläras endast såsom 

t o m m a ord . Det mekaniska ordminnet är fullständigt om-
dömeslöst. E t t b a r n , som övas på de t sättet, lär med 
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samma ro 7 • 8 = 54 som G • 9 = 5G. D e t är svårt a t t få 

b o r t en f a l s k association, som b l i v i t t i l l en v iss g r a d 

befäst. M a n löper ej samma r i s k för f a l s k a associatio

ner, då b a r n e t lär e t t poem e l l e r e t t ordspråk u t a n t i l l , 

t y då l i g g e r men ingen k l a r bakom orden. Omdömes-

lösheten v i d m a t e m a t i s k a ordassociat ioner h a r s i n g r u n d 

i samma p s y k i s k a fenomen, som så of ta konsta tera ts , 

nämligen a t t l i k a r t a d e processer i själen störa v a r a n d r a 

desto mera, j u homogenare de äro, e l l e r med a n d r a o r d : 

satser, som l i k n a va rand ra , ha böjelse a t t smälta t i l l 

sammans (blandas i h o p ) . 

V i d a r e är ordfärdigheten al ldeles ofruktbar. Ä v e n 

e f t e r b l i v n a b a r n k u n n a lära s i g a t t r a b b l a upp m u l t i p l i 

ka t ions tabe l l en , men använda den kan endast den, som 
har föreställningarna och begreppen, vilka höra till orden 
och som orden symbolisera. M e n a r m a n , a t t o r d k u n s k a 

pen k a n bära f r u k t senare, så genmäla v i , a t t de t t a i n 

nebär stor energiförlust: a t t först skaffa barne t e t t kärl, 

som sedan eventue l l t s k a l l f y l l a s . 

Ordinprägl ingen b l i r i c k e en börda u t a n en bjälp, om 

den inträder först när ba rnen trängt så långt i n i k u n 

skapen om talens re la t ioner , att en förmåga av känslo
mässig uppskattning står till deras förfogande. D e n n a 

känsla säger barnet , a t t r e s u l t a t e t av t . ex. opera t ionen 

9 + 8 måste l i g g a i n o m området 10—20, men a t t r e su l 

t a t e t av operat ionen 9 • 8 måste v a r a e t t tämligen s t o r t 

t a l , bo r t emot 80 ; e l ler a t t 8 - 7 är m y c k e t m e r än 6 - 6 , 

då däremot 5 • 8 i c k e m y c k e t s k i l j e r s i g från 7 • 6 o. s. v . 

D å sådan känslomässig ungefärlig u p p s k a t t n i n g k a n pre

steras, då må m a n u t a n fara s k r i d a t i l l utanläxorna. 

Inpräglingen av orden är dä en, hjälp för en process, som 
redan av sig själv börjat. — Ordinpräglingen måste i b l a n d 

r e n t av förhindras för a t t g y n n a sakföreställningen. 

B a r n e n skola i c k e tänka i o r d e l le r i s iffror , om de exem-
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p e l v i s sko la k o m p l e t t e r a 80 t i l l hundra , u t a n de skola 

därvid se för s ig t i n g el ler symbole r e l ler s y m b o l i s k a 

rumsföreställningar, om än a l d r i g så svaga. A l l a räkne-

t e k n i s k a övningar måste ställas på åskådlighetens g r u n d 

v a l . Dessu tom måste m a n sträva efter a t t ges ta l t a dessa 

övningar så, a t t ba rne t genom dem k o m m e r t i l l a l l t k l a 

r a r e talföreställningar och t a l r e l a t i o n e r . D e t t a mål be

främjas genom p r a k t i s k a arbetsmetoder, v i l k a v i sålunda 

böra vänja ba rnen v i d . V i t i l låta oss påpeka några för 

a t t k largöra, v a d v i här mena. 

V i d a d d i t i o n och s u b t r a k t i o n bör ba rne t få u p p b l i c k e n 

för fördelen a t t gå t i l l närmaste t i o t a l e l l e r h u n d r a t a l . 

E x . : 73 + 29 så: 73 + 7 = 80, + 22 = 102; 

88 + 24 = 100 + 12 = 112; 

272 + 159 = (272 + 28 = ) 3 0 0 + 131 = 4 3 1 ; 

81 — 29 = (81 — 21 — 8 = ) 60 — 8 = 52; 

237 — 41 = 200 — 4 = 196. 

V i d m u l t i p l i k a t i o n räknar m a n p r a k t i s k t på följande 

sätt : 

9 7 = nästan 70, endast 7 m i n d r e , nämligen 63. 

9- 4 = > 40, > 4 * j » 36. 

9 13 = 130, * 13 » , * 117. 

9 • 88 = » 880, » 88 » , » 792. 

18 •18 = 2 0 - 1 8 — 3 6 = 324; 

1 8 . 14 = 2 0 - 1 4 — 28 = 252; 

7- 28 = 140 + 56 = 196 o. s. v. 

8 . 19 = nästan 160, endast 8 mindre , nämligen 152. 

7- 49 = » 350, » 7 » , » 343. 

På de t t a sätt behärskas även större t a l lätt: 

6 • 249 = 1500 — 6 

7 • 497 = 3500 — 21 o. s. v . 
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Ä n n u in t ressantare äro följande exempe l : 

5 • 18 = hälften av 10 • 18, nämligen 10 • 9 

15 • 14 = » » 30 • 14, » 30 • 7 

50 • 46 = » » 100 • 46, » 2300 

* * 
* 

Föru t omnämnda t a l b i l d s t a v l o r k u n n a med fördel an

vändas t i l l omväxl ing v i d de t t a slags Övningar. M a n 

v i sa r t . ex. t a l b i l d e n 47 och säger: H u r m y c k e t fa t tas i 

100? E l l e r i 80? E l l e r i 66? o. s. v . E l l e r m a n ger i 

u p p g i f t a t t alltjämt m i n s k a de t a l , m a n visar , med något 

v i s s t t a l . E l l e r : fördubbla de t a l , som j a g n u v i s a r ! På 

samma sätt k a n j u även d i v i s i o n övas, men u p p g i f t e r n a 

b l i härvidlag onödigt lätta. 

Bruket av siffror. 

Som förut påpekats är s i f f ran en s y m b o l för ordet , i c k e 

för begreppet , således en s y m b o l av 2:a o rdn ingen . 

O m m a n inser och medger de t ta , måste m a n också medge, 

a t t barn icke lämpligen kunna laborera med siffror, sä 
länge de föreställa sig talstorheterna uteslutande konkret. 
Förs t då o rde t h a r b l i v i t h u v u d s a k l i g »vikarie» för t a l 

begreppet , då abs t r ak t ionen i t a l - och opera t ionsuppfa t t 

n i n g i någon mån f r a m s k r i d i t , först då k a n en graf i sk 

s y m b o l i s e r i n g av den språkliga a b s t r a k t i o n e n börja. Siff

r a n måste alltså bannlysas från den första räkneunder-

v i s n i n g e n . D e t k a n j u förefalla mången förvånande, a t t 

m a n v i l l sätta i gång räkning u t a n s i f f ro r , m e n av det 

föregående framgår, a t t de t t a icke är omöj l ig t . F l e r a 

o l i k a sätt och hjälpmedel h a j u b j u d i t s i de t föregående. 

E n l i g t vår åsikt bör m a n u n d v i k a s i f f ran i cke b l o t t de 

första veckorna e l l e r månaderna, icke någon v iss t i d s -
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längd, n t a n t i l l dess a t t ba rne t v i d s in räkning känner 

behov av a t t t i l l minnes n o t e r a vissa u p p g i f t e r e l ler del

r e su l t a t , alltså t i l l dess barne t b l i v i t medvete t om, a t t 

det är ändamålsenligt a t t använda s i f f ran för a t t spara 

både s ig själv och s in t i d . S i f f r an bör alltså e n l i g t vår 

m e n i n g en längre t i d endast ha karaktären av en mate

m a t i s k stenograf!; först senare får den be tyda en ställ

företrädare för ta lbegreppet . D e t t a senare behöver ej b l i 

f a l l e t , förrän t a l e n , med v i l k a barnet arbetar , äro så 

s tora, a t t de t vållar svårigheter a t t föreställa s i g dem. 

M e n e n l i g t vår erfarenhet möta i n g a svårigheter i de t ta 

avseende under behand l ingen av t a l se r i en t i l l 100. — 

Muntligt och skriftligt räknande. M u n t l i g t räknande 

måste alltså stå i förgrunden på lågstadiet. När m a n 

så småningom börjar med s k r i f t l i g räkning, bör m a n 

a k t a s ig för opera t ionstecknen. E t t v a n l i g t skrivsätt är 

de t t a : / / / + / / = / / / / / • M e n här ha icke s k r i v i t s 5 

s t reck u t a n 10. E l l e r : / / / / / - / / = / / / . I stället för a t t 

här t aga 2 s t reck från de 5 lägger m a n här t i l l 3 lodräta 

och 2 vågrä ta ( l i k h e t s t e c k n e t ) ! — D e t är i cke v i d ope

ra t ionernas form, som man på lågstadiet bör lägga t y n g d 

p u n k t e n , u t a n på deras innehåll. D e t är nödvändigt a t t 

utföra opera t ionerna i v e r k l i g h e t e n , i cke a t t a n t y d a dem 

genom s y m b o l i s k a tecken. S y m b o l e n får icke k o m m a , 

förrän barne t behärskar saken. Mången begår det s tora 

miss taget a t t t r o , a t t e t t ba rn , som behärskar formen, 

också behärskar saken, och förvånas sedan över a t t k u n 

skapen g lömmes så lätt! M a n måste betänka, a t t s k r i f t 

l i g räkning a v en u p p g i f t innebär e t t he l t anna t lös-

ningssätt. E t t exempel : 37 4- l ö + 48 s k u l l e m a n k u n n a 

räkna i h u v u d e t så 37 + 3 = 40, + 13 = 53, + 7 = 60, + 

+ 4 1 = 101. E l l e r så: 37 + 64 = 101 emedan 37 + 63 = 

= 100 M e n v i d s k r i f t l i g räkning sätter m a n j u t e r m e r n a 

under v a r a n d r a och lägger t i l l s a m m a n först en ta len och 
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så t i o t a l e n . M e n de t ta senare sätt förutsätter, att bar
nen blivit till en tämligen hög grad införda i systemet; 
v ida re , a t t barnen k o m m i t t i l l k l a r h e t angående siffrans 

pos i t ions värde, och s l u t l i g e n , a t t s i f f ran b l i v i t den h u v u d 

sak l igas te ställföreträdaren för ta lbegreppen. M e n efter

som dessa förutsättningar saknas, där u t v e c k l i n g e n ej 

nått e t t v i s s t s t ad ium, och eftersom denna u t v e c k l i n g 

i cke får påskyndas, så Jean skriftlig räkning i egentlig 
mening icke lämpligen uppträda, förrän barne t nått en 

v iss mognad i avseende på t a l u p p f a t t n i n g , operat ions

u p p f a t t n i n g och o p e r a t i o n s t e k n i k . — 

Huvudregel för senare skolåldern: Räkna ej e t t p ro

b l e m s k r i f t l i g t , om de t k a n räknas i h u v u d e t ! 

Bråkräkning. 

I en föregående a v d e l n i n g har visats , h u r barnen k u n n a 

b r ingas t i l l förståelse av bråktalet. N u k o m m a opera

t ione r med denna t a l f o r m . Övningarna böra göras i föl

j ande o r d n i n g : 

1. Förvandling a) av he la t a l t i l l bråk, b) a v bråk 

t i l l hela t a l , c) av bråk t i l l bråk. 

2. Addition och subtraktion av bråk u t a n förvandl ing; 

med förvandl ing b v i d a d d i t i o n , a v i d s u b t r a k t i o n , c 

v i d båda (förvandling se m o m . 1!). 

3. Multiplikation: ena f a k t o r n är e t t bråk; båda fak

to r e rna äro bråk; därti l l k o m m e r förvandl ing b och c. 

4. Division: a) d i v i d e n d och d iv i so r äro he la t a l , en

dast k v o t e n är bråk, t . ex. 5 : 8 = f , 

b) d iv idenden är e t t bråk, t . ex. § : 2 = &, 

c) d i v i s o r n är e t t bråk, t . ex. 7 : § = ^ = 10 \,, 

d) båda äro bråk, t . ex. | : § = *g

5 = 11... 

D e n n a översikt får icke tagas som en k u r s p l a n , u t a n 

den är avsedd a t t tjäna som l e d n i n g för arbetsmetoden. 

Övningarna böra göras i t r e särskilda a v d e l n i n g a r . 
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På de t första grundlaggande stadiet övas opera t ionerna 

(en l . översikten) med sådana bråk, v i l k a s p r a k t i s k a be

tyde lse är sådan, a t t de r e d a n trätt f r a m i barnets i n 

tressesfär. V i l k a bråk är det, som ha en sådan be ty 

delse? M a n k a n snar t själv förvissa s ig om, a t t det 

endast är dessa t r e : halva, fjärdedelar och tiondelar. 
Sedan barnen nått en viss säkerhet i räkning med 

dessa bråk, v i d g a s arbetsområdet m e d några m i n d r e van 

l i g a men dock bekanta bråk; t i l l h a l v a och fjärdedelar 

fogas åttondelar, t i l l t i onde la r femtedelar och tjugonde-
lar, och så ha v i g ruppen tredjedelar, sjättedelar och 

tolftedelar, översiktens övningar genomgås n u även med 

dessa bråk, n a t u r l i g t v i s fo r t fa rande på åskådlighetens 

g r u n d v a l och så, a t t barnen själva få göra exempel i 

största möj l iga utsträckning. M a n bör handskas försik

t i g t med s. k . f an t a s iuppg i f t e r och i det längsta hålla 

s i g t i l l v e r k l i g h e t e n . D e t v e r k a r kanske lö j l ig t och v e r k 

lighetsfrämmande a t t t a la om ^ dussin, men å andra 

s idan k a n det va ra av viss betydelse a t t få k l a r t för s ig 

a t t k g . v i s se r l igen är omöj l ig t a t t exak t uppväga med 

våra v i k t e r , men a t t den v i k t e n dock är tänkbar. — På 

de t t a s t a d i u m bör barne t få k l a r t för s ig , a t t t . ex. 

12 • | är detsamma som § av 12. I s ammanhang med 

m u l t i p l i k a t i o n övas även innehållsdivision. M u l t i p l i k a 

t i o n av bråk med bråk uppskjutes dock t i l l nästa övnings

s t ad ium. — D e f a l l , där e t t bråk d iv ideras med e t t h e l t 

t a l , t o rde på de t t a s t a d i u m ej behöva b l i så t a l r i k a . 

Föl jande k o m m a i be t r ak t ande : ?„ \, f, g, $, /. t . o. m . jj, 

1 t n m 1 t n m 0 • 9 • l l* Si* i 1 2 * 2 3 • 4- • 
5" *• ° - m > S' io l - ° - 1 1 1 • i ö ' £» b 4 ' ° » t» 3' f i 5' 5» B ' * » 

J, f : 5; h : 6; \ : 10. Därv id b i l d a sådana som § : 2 ; ft: 2 ; 

j 1 ^ : 3 o. s. v , en g r u p p för s ig , eftersom de egen t l igen 

icke e rb juda några svårigheter utöver dem, som före

k o m m a i he la t a l s d i v i s i o n . M e n då barnen på de t t a 

s t a d i u m även få k l a r t för s i g heml ighe t en i förkortning 
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och förlängning, så k l a r a s även en sådan u p p g i f t som 

l : 2 med lätthet. B a r n e t resonerar (om det fått t i l l 

räcklig åskådlig g r u n d v a l a t t b y g g a på) så: \ är l i k a 

m y c k e t som T

2

5 , $ j : 2 = fa; på samma sätt \ : 3 = -fa : 3 = 

= £ o. s. v . — 

D e t tredje s tad ie t k a l l a v i abstraktionsstadiet; m e n 

de t ta icke i l ek t ionsmetod ikens v a n l i g a m e n i n g . V i mena 

därmed endast, a t t de båda föregående s tad ierna böra 

v a r a i h u v u d s a k f r i a från a b s t r a k t i o n , de böra röra s ig 

med »brutna» t i n g och »brutna» mått för a t t bereda väg 

för do n u kommande abs t r ak t i one rna . M e n det s tora 

f l e r t a l e t b a r n — icke b l o t t i f o l k s k o l a n u t a n även i högre 

läroanstalter — äro enl . psykolog iens r e s u l t a t icke t i l l 

g äng l i ga för a b s t r a k t i o n e r förrän under 13. e l ler 14. året, 

åtminstone ej i samma g r a d , som m a n i a l lmänhet t r o r . 

S o m l i g a b a r n k o m m a självfallet ej a t t överskrida det 

grundläggande s tad ie t i bråkräkning, andra gö ra det 

senare än övriga. D e medelmått iga begåvningarna finna 

i allmänhet redan på det a n d r a s tadie t så många abs t rak

t ioner , a t t de därav ha t i l l räckl ig förberedelse för de 

uppg i f t e r , som k u n n a möta dem u te i l i v e t , j a , m a n k a n 

säga, a t t de med dem ha fått den ma tema t i ska b i l d n i n g , 

som mo t sva ra r deras ålder och i n t e l l i g e n s . A b s t r a k 

t i onss t ad i e t bör icke beträdas av andra än dem, som 

v e r k l i g e n passerat de båda övriga. 

1 abs t rak t ionss tad ie t arbeta v i med alla bråk. D e t är 

k l a r t , a t t t r e t t i o n d e l a r , f y r t i o n d e l a r , femtondelar , t j u g o 

femtedelar , s jundedelar och n ionde la r böra förekomma 

oftare än exempelvis t jugot red jede la r . N u jämföra v i 

också a l l a o l i k a bråk med va rand ra . Bråktalets värde 

minskas a l l te f te rsom nämnaren ökas (täljaren oförändrad). 

D e t t a f a k t u m bör n u k l a r t inses, även om r e g e l n ej u t 

talas och inläres. V i d bråks förkortning och förläng-
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n i n g samt v i d l iknämniggörande gäller det även a t t a k t a 

s i g för regler . 

Ä v e n på d e t t a s t a d i u m börjas med a d d i t i o n och sub

t r a k t i o n . B a r n e n göra u p p g i f t e r själva snar t nog och få 

röra s i g med v i l k e t slags nämnare som helst . M e n icke 

he l l e r här lär m a n dem, »hur m a n adderar bråk», d . v . s. 

i n g e n regel . Först efteråt, då själva saken längesedan 

är k l a r , k a n läraren exempelvis be dem redogöra för 

t i l lvägagångssättet v i d sammanläggning av bråk. Säker

l i g e n k u n n a många klargöra saken så: M a n lägger h e l t 

enke l t i h o p dem, exempelvis så: £ och § är f, och om 

bråken ej passa a t t lägga t i l l s a m m a n , så gör m a n näm

narna l i k a . D e t är självklart för dem då. Därhän v i l j a 

v i k o m m a med vår ma tema t i ska uppfos t r an . 

D e t he la gäller j u egen t l i gen en i n r e befrielse från 

känslan av b l o t t i n d i v i d u e l l g i l t i g h e t av sådan k u n s k a p , 

som ba rnen r e d a n ha. B a r n e t låter exempelvis he jda s ig 

inför u p p g i f t e n f • | . D e t är då icke r e g e l n : Bråk m u l t i 

p l iceras med bråk genom a t t . . . . o. s. v . som bjudes, u t a n 

m a n bör e r i n r a om e t t lättare f a l l , exempelvis | Där 

gäller de t a t t t aga fjärdedelen av | . D e t t a användes 

på det n y a f a l l e t : av f s k a l l fjärdedelen sökas och de t t a 

sedan återigen tagas 3 gånger. D e t t a t a r längre t i d än 

den m e k a n i s k a räkningen, men det skadar icke . D e t är 

självverksamhet. A l l a kunna glömma, men den, som fått 

m a t e m a t i s k b i l d n i n g , k a n hjälpa s ig själv t i l l kunskapen 

igen . — O m det t . ex. gäller u p p g i f t e n £ • f, så k a n e t t 

barn , som är v a n t v i d a t t föreställa s i g s to rhe te rna 

åskådligt i r u m m e t s f o r m , b i l d a följande tankeser ie: f • 2, 

det är f och f t i l l ; f • 1 är J; men -f • f måste då v a r a 

m i n d r e än ^. J a g k a n således säga f av f. J a g t a r en 

fjärdedel av | , d. v . s. j a g måste först dela va r j e fjär

dedel i f y r a l i k a d e l a r ; det ger -f 6; t a r j a g 3 sådana, 

har j a g fa | - § är således f^; j a g hade alltså k u n n a t 
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räkna 3 • 3 och 4 - 4 , d. v . s. m u l t i p l i c e r a de båda näm

n a r n a och så de båda täljarna. — E t t b a r n , som icke 

k a n gå denna tankeväg självständigt, bör förskonas från 

sådana u p p g i f t e r . D e t är långt ifrån moget för de t t a 

s t ad ium. 

Division m e d bråk fordra r ännu högre g r a d av abst rak

t i o n . Jämförelsevis lätt går det väl för s ig , om m a n 

håller s ig t i l l innehållsdivisionens f o r m m e d l iknämniga 

bråk ( I i § = §§ i | J = 16 i 21 = M e n v i d ren d i v i 

s ion b l i r det värre, t y a t t nämnaren k a n utelämnas är 

ej här så självklart. — 

* * 
* 

Exempel på undervisning i brålrälcning: 
1. Som v a n l i g t tagas 5 å 10 m i n . av t i m m e n t i l l t a l 

u p p f a t t n i n g s - och operationsövningar m e d t a l b i l d s t a v -

l o r n a : a) H u r många ser du? b ) H u r många fat tas i 100? 

c) L ä g g t i l l 15! d) D r a g ifrån 18! e) Fördubbla ! f ) 

M u l t i p l i c e r a m e d 3 (4, 5 o. s. v . ) ! g ) M u l t i p l i c e r a med 

10 (e l le r 100)! h ) H a l v e r a ! i ) T a g t redjedelen därav! 

(e l le r 4:e, 5:e, 6:e, 8:e, 10:e, 12:e-delen, 7:e, 9:e, 15:e-

delen o. s. v . ) 

E f t e r behov inledes med några av ovan a n t y d d a öv 

n inga r . Som synes är stoffet så g o t t som outtömligt , 

om m a n använder t a l b i l d s t a v l o r n a . 

2. Övningen i ) här ovan är j u bråkräkning om m a n 

i stället säger: | , | , 1 o. s. v . 

Senare k a n m a n säga: t a g § av det a n t a l d u ser! E l l e r 

| i A ' T Ö °- s - v * A t t öva S 1 g t aga t . ex. ^7

T a v något 

s k u l l e v a r a o p r a k t i s k t på de t t a s t a d i u m ! 

3. Förvandla \ t i l l andra bråk! Likaså §, §, J, £ 

o. s. v . 

4 »I dag ska v i gå t i l l hand landen och b i l d a upp

g i f t e r med de bråk, v i lärt känna. V i gör några l o d -
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(p r k g . e l l e r l i t e r ) , o. Mängd (inköpt). 4 . P r i s (för den). 

5. Mängd (för en person i f a m i l j e n ) . 6. K o s t n a d (för en 

person). 7. Mängd (för 1 dag) . 8. K o s t n a d (för 1 dag). 

X ä r k o l u m n för v a r o r (de van l igas t e i hushållet använ

da v a r o r n a ) och p r i se rna på dem äro u p p s k r i v n a , k o m 

mer bråkräkningen. E n po jke säger: »Vi köpa a l l t i d 

l 1 / * k g . socker, v i äro G därhemma.» P r i s e t på V/2 k g . 

och mängden, som kommer på en person, t a r v a r då bråk

räkning, m u l t i p l i k a t i o n och d i v i s i o n , mängden och kost

naden för 1 d a g likaså. 

E n f l i cka säger: »Mor köper a l l t i d V i k g . kaffe. V i 

äro 3 därhemma. Då b l i r det på v a r och en k g . , 

om v i delade det j ämnt på va r och en. 1 k g . sådant 

kaffe kos tar 3 k r . J k g . kos ta r då % k r . ; det är 75 öre. 

F ö r en person b l i r det 25 öre (^ av 75 öre) . På v a r 

och en av veckans 7 dagar k o m m e r då ^ k g . : 7, d. v . s. 

2

l

g k g . och kos tnaden för det s k u l l e b l i - » 5 - = , 0 — 6 = 

— — = 10f ore o. s. v.» 

H u r s k a l l det gå med den rent mekan i ska färdigheten, 

om barne t ej får öva s i g mekan i sk t . V i fördöma inga 

l u n d a mekaniseringsövningar, men v i v a r n a för a t t låta 

dem börja för t i d i g t och för a t t t ro för m y c k e t på 

deras v e r k a n . D e n r i k t i g a förståelsen av de matema

t i s k a företeelserna ger som b i p r o d u k t den rätta m e k a n i 

ser ingen. T y — a l l mänskl ig ve rksamhe t h a r j u en i n 

neboende tendens a t t mekaniseras. Och för t i d i g meka

n i se r ing har t i l l följd j u s t de b r i s t e r i kunskapshänse

ende och färdigheter, som m a n så m y c k e t k l a g a r över 

och v i l l avhjälpa. — 
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Decimalbråk böra som en speciel l f o r m av bråk be

handlas efter de v a n l i g a bråken. O m m a n nämligen v i l l 

a t t ba rnen skola u p p f a t t a dem som bråk och i cke endast 

som et t specie l l t skrivsätt, t . ex. 3,50 k r . , ko r t a r e s k r i v 

sätt för 3 k r . 50 öre o. s. v . Ä v e n dessa bråk behand

las i t r e svårighetsstadier. L i k s o m v i förut påpekat v i d 

framställningen av underv i sn ingens stadier, så utgör v a r t 

och e t t av dessa s tadier i v iss mån e t t a v s l u t a t he l t . E t t 

ba rn , som endast förmått a t t a rbe ta s i g i g e n o m de för

beredande s tad ierna i v a n l i g a bråk och decimalbråk, l i de r 

icke av några väsentliga l u c k o r i s i n u t b i l d n i n g för de 

f o r d r i n g a r , som det d a g l i g a l i v e t k a n k o m m a a t t ställa 

på j u s t honom. D e som ej äro mäktiga de högre s tadi 

ernas abs t r ak t ione r k u n n a ej ha någon som hels t n y t t a 

e l l e r glädje av a t t »kunna dem» i ord , u t a n få s tanna, 

medan de övr iga föras v idare . U t a n a t t någondera par

t en b l i r l i dande , t i l lgodoses alltså båda genom dessa svå

r ighe tss tad ier . D e n t e k n i s k a förutsättningen härvidlag 

är dock a t t barnen själva b i l d a p r o b l e m . 

D e n metodiska behand l ingen i övrigt av decimalbråk 

erbjuder i n g a större nyhe te r , u töver v a d som framgått 

i de t föregående. A n d a n är densamma. — 

* * 
* 

Ordningsföljden mellan de undervisningsmoment, som 
här omtalats. 

1. Talser ien , t a l u p p f a t t n i n g och t a l framställ n i n g på 

t i n g och symbo le r medels t räknande, senare r y t m i s k t 

räknande. 

2. Operat ionernas m e n i n g genom v e r k l i g t utförande 

och u t a n avseende på resu l t a te t e l le r på den matema

t i s k a fo rmen. 

3. A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n med t i n g och symbole r 
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i n o m den talserie , som står t i l l förfogande (2:a adden-

den och subtrahenden hämtas u r området 1—4). 

4. T a l u p p f a t t n i n g och talframställning medels t över

b l i ckande på t i n g och graf i ska symbole r ( t a l b i l d e r ) . 

5. Införande i t a l sys t eme t genom betonande av 10-

t a l e t som enhet. 

6. A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n med t a l e n 1—10 som 2:a 

addend och sub t rahend . — Övningar med u p p d e l n i n g . 

7. M u l t i p l i k a t i o n i a n s l u t n i n g t i l l r y t m i s k t räknande. 

M u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n (mångfaldigande och innehållsbe

räkning). 

8. S i f f r an och den m a t e m a t i s k a formen. 

9. S jä lvs tändig b i l d n i n g av u p p g i f t e r . 

10. T a l s y s t e m e t u tv idgas (100- ta le t ) . 

1 1 . A d d i t i o n och s u b t r a k t i o n m e d tvåsiffriga t a l . 

12. M u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n : mångfaldigande,innehålls

beräkning, d e l n i n g , u p p d e l n i n g i f ak tore r . 

13. M e k a n i s e r i n g av den matemat i ska formen, dock 

med betonande av rumsföreställningen. 

14. U p p s k a t t n i n g ( u p p f a t t n i n g av a n t a l »på känn» och 

a v ope ra t i onsve rkn inga rna ) . 

15. Självständigt klargörande av det ma tema t i ska sak

läget. 

16. Ta l sys t eme t (ännu högre enheter). Bråkbegreppet 

(förvandling m e l l a n hela t a l och bråk). 

17. S a m t l i g a operat ioner med större t a l . 

18. S k r i f t l i g räkning i allmänhet. 

19. Självständig p rob lembearbe tn ing . 

20. U p p f a t t n i n g och framställning av bråktal. Jäm

förelse m e l l a n bråken sinsemellan. 

2 1 . Operat ioner med bråk (2:a s tad ie t ) . 

22. Decimalbråk. 

23. Procenträkning. 

24. A l l m . bråk och decimalbråk (abs t rak t ionss tad ie t ) . 
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25. Självständig p r o b l e m b i l d n i n g , 

26. Ti l lämpningsräkning. S to f f hämtas från hemmets 

hushållsområde och det p r a k t i s k a l i v e t i övrigt , geogra

fien, b io log ien , f y s i k e n och kemien . Ä n d a m å l : a t t bar

nen skola k o m m a t i l l en u p p f a t t n i n g o m v a d som är 

hälsosamt, ekonomisk t , ändamålsenligt; e l l e r n y t t a n av 

a t t göra upp en hushållsplan. 

* * 
* 

A t t dessa momen t ej i v e r k l i g h e t e n k u n n a uppträda 

Så strängt åtskilda, som de göra i en sådan uppräkning 

som ovan , är n a t u r l i g t . Här avses endast a t t v i sa den 

h u v u d s a k l i g a ordningsföljden m e l l a n deras första upp

trädande i unde rv i sn ingen . V a r a n d r a närl iggande mo

m e n t torde självklart b landa s ig med v a r a n d r a i under 

v i s n i n g e n . Sådant som t a l u p p f a t t n i n g och talframställ

n i n g (n:r 4) medelst t a l b i l d e r bör f l i t i g t övas under 

a l l a åren. Några m i n u t e r i början av en t i m m e då och 

då är m y c k e t lämpligt a t t ägna åt de t t a , på det lägre 

s t ad ie t va r je t i m m e , på det högre mera sällan. F ö r övr ig t 

k u n n a of tas t de återstående övningarna anslutas t i l l dessa 

övningar med t a l b i l d s t a v l o r n a , v i l k e t vä l t y d l i g t ha r 

framgått av den föregående framställningen (ex. s id . 55 

och 61). 

Räkning efter mönster. 

O m läraren v i d e t t n y t t moment i räkneundervisningen 

påpekar, a t t »så räknas sådana tal» el ler »så går m a n 

ti l lväga, när det gäller det räknesättet» el ler d y k , så 

l i g g e r häri en underförstådd u p p f o r d r a n t i l l ba rne t a t t 

fästa uppmärksamheten v i d sättet för uträkningen. F ö l j 

den b l i r h e l t n a t u r l i g t , a t t sakförhållandet, orsakssam

manhange t , ej k o m m e r t i l l k l a r h e t . E n sådan räkning 

efter mönster understödjer mekan ise r ingen av räknandet. 

5—233746 . Dahlgren, Om undervisning i räkning. 
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M e n de t t a mekaniserande får unde r i n g a förhållanden i n 

träda, förrän sakförhållandet så att säga passerat med
vetandet, d. v . s. v u n n i t f u l l förståelse. I c k e främjas 

i n s i k t e n i räkning genom denna mönsterräkning! D e t 

b l i r däremot f a l l e t , om o l i k a t i l lvägagångssät t i cke b l o t t 

to lereras u t a n r e n t av u p p m u n t r a s . Och — ba rnen böra 

få tillfälle a t t själva tänka s i g f r a m t i l l e t t lämpligt lös-

ningssätt he l s t utan lärarens vägledande frågor. E n orsak 

t i l l dål igt u n d e r v i s n i n g s r e s u l t a t är j u s t , a t t läraren gör 

de t för lätt för barnen. E n d a s t genom a t t övervinna 

svårigheter lär m a n s i g något. A v räknefelen, som bar

nen begå, är det , som de skola lära s i g en h e l de l . 

M e n då måste de först själva k o m m a t i l l k l a r h e t om, a t t 

e t t f e l är begånget . Och det göra de endast genom a t t 

se följden a v fe le t . (Härom mera längre f r a m under r u 

b r i k e n »Ungefärl ig u p p s k a t t n i n g och prövning».) 

Här nedan några exempel för a t t y t t e r l i g a r e klargöra, 

h u r m a n k a n tänka s i g o l i k a lösningssätt, ägnade a t t 

be fo rd ra den m a t e m a t i s k a i n s i k t e n . »Mönster» framför 

e t t lösningssätt be tyde r , a t t de t t a oftast är det, som 

b r u k a r b judas barnen som det »vanliga». 

1. I e t t s t o r t hus bo 102 personer. E n höst f l y t t a 5 

personer u t och 8 i n . H u r många bo där sedan? — 

Mönster: 102 - 5 = 97 ; 97 + 8 = 105. M e n om e t t b a r n 

tänker s i g saken så, a t t de i n f l y t t a d e voro 3 mer än de 

u t f l y t t a d e , och därför lägger 3 t i l l 102, så v i t t n a r j u d e t t a 

o m självverksamhet. 

2. 1 5 - 4 3 = x. 
Mönster: 15 • 43 = 10 • 43 + 5 -43 = 430 + 215 = 645. 

A n n a t sätt: 15 • 43 = 15 • 40 + 15 • 3 = 600 + 45 = 645. 

3. E n husfader jämför sina u t g i f t e r och inkoms te r 

unde r e t t k v a r t a l . I n k o m s t e r : 250 k r . , 240 k r . och 300 

k r . U t g i f t e r n a : 240, 200 och 250 k r . Behål ln ing? 
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Mönster: 250 + 240 + 300 = 790 k r . 

240 + 200 + 250 = 690 k r . 

790 - 690 = 100 k r . 

A n n a t sätt: Första månaden spara r han 10, and ra 40 

och t red je 50 k r . T i l l s a m m a n s : 100 k r . 

4. 380 - 250 = x. 
Mönster: 380 - 200 = 180; 180 - 5 0 = 130. 

A n n a t sätt: 300 - 200 = 100 och 80 - 50 = 30. 

E l l e r : J a g t a r först b o r t 80 från 380, sedan 50 från 

resten, så får j a g 250. D å har j a g t a g i t b o r t 130. 

E l l e r : J a g utgår från 250. L ä g g e r t i l l v a d som behövs 

för a t t få 380. D e t är 130. — 
I c k e ens v i d den s k r i f t l i g a räkningen är de t nödvän

d i g t med mönster: 

E x . 466 
878 

+ 597 

1941 

A n t a g , a t t något barn v i l l börja add i t i onen med h u n d 

ra ta l s s i f f ro rna! Bet är iclce fel! M e n r e su l t a t e t får då 

följande utseende: 

466 
878 

+ 597 

1700 
220 

+ 21 
1941 

V i s s e r l i g e n h a r det sina fördelar a t t räkna på d e t t a 

s is ta sättet (minness i f f ra behöves ej, och var je r a d k a n 

lättare kontrollräknas), men de flesta barnen förstå nog. 

a t t det första sättet är mera p r a k t i s k t , därför a t t de t i 
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längden sparar t i d . Därför använda v i det. E j för a t t 

de t är de t enda rätta sättet. — 

E x . 1000 

- 437 

563 

Barnens m a t e m a t i s k a i n s i k t minskas e j , om de få u p p 

b l i c k e n för, a t t denna m a t e m a t i s k a f o r m i cke he l l e r är 

nödvändig. I stället för a t t d r a g a ifrån och »låna» k a n 

m a n j u söka det t a l , som m a n s k a l l lägga t i l l 437 för 

a t t få 1000. A l l t s å : 7 och 3 ( t r e a n skr ives ) är 10. 1 

och 3 och 6 (sexan skr ives ) är 10. (Observera minnes-

s i f f ran! ) 1 och 4 och 5 är 10. — D e n n a k o m p l e t t e r i n g s 

m e t o d använda v i j u redan, då de t gä l le r a t t pröva sub

t r a k t i o n s t a l . D e n är a t t föredraga v i d s u b t r a k t i o n , då 

lån behöver förekomma. D e n t v i n g a r t i l l uppmärksam

het . — 

E x . 412-327 = ^ . 

Mönster: 412 tages först 7 gånger, sedan 20 gånger 

( m e n barnen räkna väl i de flesta f a l l m e k a n i s k t : 2 gån

ger! ) , sedan 300 gånger ; och så adderas d e l p r o d u k t e r n a . — 

M e n det går också på anna t sätt. M a n k u n d e j u först 

t aga 412 20 gånger, sedan 300 gånger och t i l l s l u t 7 

gånger. Då s k u l l e räkningen se u t så: 

412 

327 

8240 

123600 

2884 

134724 

E l l e r o m m a n låter f ak to re rna b y t a p l a t s och räknar 

3 2 7 - 1 0 , - 2 , - 4 0 0 : 
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327 

412 

327 

654 

1308 

134724 

F ö r i n s ik t ens s k u l l k a n m a n t . o. m . låta ba rnen en 

e l le r e t t pa r gånger gå denna l ånga omväg : 327 • 412 = x. 

300 400 = 120000 

300 10 = 3000 

300 2 = 600 

20 400 = 8000 

20 10 = 200 

20 2 = 40 

7 400 = 2800 

7 10 = 70 

7 2 = 14 

134724 

Utelämnande a v n o l l o r n a v i d s k r i f t l i g d i v i s i o n h a r 

säkerligen s to r s k u l d t i l l , a t t barnen så o f ta befinnas h a 

al ldeles m e k a n i s k t t i l lägnat s i g den m a t e m a t i s k a formen 

för d i v i s i o n . 

E x . 32435 : 1 3 = 2495. 

26 

64 

52 

12 o. s. v . 

D e n n a v a n l i g a f o r m borde ej få användas, förrän bar

n e n t i l l räckl igt länge övat följande: 
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32 435 :13 

26 000 :13 = 2 000 (26 tu sen delas först) 

6 435 

5 200 :13 = 400 (52 h u n d r a delas sedan) 

1235 

1 170 : 1 3 = 90 (117 t i o t a l delas därefter) 

65 : 1 3 = 5 (65 e n t a l delas s is t ) 

D e l k v o t e r n a adderas: 2 495 

Härigenom b l i r det t y d l i g t , a t t k v o t s i f f r a n b l i r av 

samma systemvärde som d i v i d e n d e n i va r j e särskilt f a l l . 

# 

A v ovanstående torde det t i l l räckl igt t y d l i g t framgå, 

a t t de t gäl ler göra k l a r t för barnen, a t t det iclce ford
ras att lära sig några patentlösningssätt utan i stället 
att sätta sig in i och tänka över sakförhållandet i varje 
.särskilt fall. 

# * * 

Övning och tillämpning. 

: D e t torde v a r a på s in p l a t s a t t här också peka på den 

väsentliga s k i l l n a d , som finnes m e l l a n begreppen övning 
och tillämpning. D å e t t räknesätt b l i v i t k l a r g j o r t för 

barnen , b r u k a r m a n låta dem öva s i g i det. M e n de t är 

i n t e al ldeles säkert, a t t m a n därigenom också t a r deras 

even tue l l a t i l lämpningsförmåga i anspråk. G e n o m övning 

v i l l m a n medels t u p p r e p n i n g i möjligaste mån mekanisera 

e t t förlopp (för a t t spara energi) . M e n genom t i l lämpning 

v i l l m a n pröva s i n förmåga a t t m e d t i l lgängl iga medel , 

som m a n f r i t t får välja, lösa en u p p g i f t . — 

P å skolans lägre stadier, där a l l t är n y t t för ba rnen , 
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utgör nästan a l l t t i l lämpning för dem, men på de högre 

är det k l e n t beställt med den p r a k t i s k a t i l lämpningen. 

Bäknelärorna ha j u t . o. m . r u b r i k e r , som ge u p p l y s 

n i n g om v i l k e t räknesätt som s k a l l användas för t a l , 

som f. ö. v a n l i g t v i s ej äro t i l lämpningsexempel u t a n en

dast övningsexempel. T y m a n to rde lägga märke t i l l , 

a t t »benämnda tal» i cke nödvändigt äro t i l lämpningsöv

n i n g a r . O m barnen ha övat s i g med a t t l ägga t i l l s a m 

m a n 2-sifPriga och 1-siffriga t a l , och j a g ger dem i upp

g i f t a t t t aga reda på, h u r m y c k e t 17 k r . och 5 k r . u tgör 

t i l l s ammans , så är de t ta fo r t f a rande endast övning, i cke 

t i l lämpning. Benämnda och obenämnda t a l är f. ö. en 

d i s t i n k t i o n , som ej borde förekomma så m y c k e t i ba rn 

domsskolan, t y barnet räknar ej med obenämnda t a l . 

Abstraktionsförmågan saknas. T i l l förekommande av 

o rd rabbe l borde läraren därför ofta t illhålla barnet a t t 

k o n k r e t i s e r a även s. k . obenämnda övningsexempel , som 

förekomma i läroböcker. A n n a r s b l i r följden, a t t barne t , 

när räkningen med siffror börjat, h e l t enke l t g lömmer 

sakförhållandet och efter uträkningen av e t t p r o b l e m 

sva ra r : »talet b l i r » e l le r »det b l i r », u t a n t anke 

på a t t ha löst någon u p p g i f t e l l e r på v a d u p p g i f t e n 

gäl lde. 

Uppskattning oeh prövning. 

E n beräkning h a r n a t u r l i g t v i s endast då någon men ing , 

när j a g är f u l l t säker på, a t t r e s u l t a t e t är r i k t i g t . Denna 

obet ingade säkerhet befrämjas i hög g r a d genom a t t före 

uträkningen göra en ungefärl ig u p p s k a t t n i n g av r e su l 

t a t e t . Så o f ta det finns tillfälle, bör man egga barnen 

t i l l a t t tänka efter, h u r m y c k e t det k a n b l i ungefär. 

M e n — ungefärlig u p p s k a t t n i n g är ej detsamma som a t t 

gissa! — 
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D e t t a gissande k a n i v iss mån förebyggas genom a t t 

ba rnen få öva s i g i en u p p s k a t t n i n g av anna t s lag. D e 

k u n n a få tillfälle a t t bedöma föremåls längd, jämföra och 

bedöma k o r t a och långa föremål, deras v i k t , y t o r s s t o r l e k 

o. s. v . Där igenom får m a n på köpe t en h e l t annan och 

d jupa re i n s i k t i vårt mått- och v i k t s y s t e m , än som n u 

k o m m e r ba rnen t i l l de l . D e få n u höra och utsäga orden 

meter , k i l o g r a m , ar o. s. v . , medan sällan e l le r a l d r i g 

någon t i l lämpning förekommer. 

* # 
* 

Prövningen h a r nära sammanhang med u p p s k a t t n i n g e n . 

Prövningen v i s a r uppska t tn ingens större e l le r m i n d r e 

noggrannhe t . Där för bör i va r j e skolsa l finnas meter-

mått, v å g och v i k t e r . — Prövningsmetoderna för uträk

nade t a l böra de flesta av barnen själva k u n n a k o m m a 

u n d e r f u n d med, o m de tänkt s i g i n i p roblemet . T . ex. 

a t t m a n bör få t i l l b a k a det hela, o m m a n åter lägger 

t i l l s a m m a n s de la rna , o. s. v . 

Tillämpningsuppgifter. 

Som ovan nämnts utgör e t t benämnt t a l i cke a l l t i d 

t i l lämpning u t a n endast i det f a l l , a t t de t innebär e t t 

v e r k l i g t problem. 
Sådana p r o b l e m böra endast sparsamt förekomma på 

lågstadiet. I f o lk sko l ans högre klasser bör m a n däremot 

of ta låta ba rnen få tillfälle a t t lösa sådana. 

V i l k a anspråk bö r m a n då sätta på dessa p rob l em, för 

a t t de må lämna största möjl iga v a l u t a , största möj l iga 

m a t e m a t i s k a i n s i k t ? S i f fe ruppgi f t e r och f a k t a , som g ivas 

i u p p g i f t e n , böra överensstämma med de v e r k l i g a för

hållanden, som m a n j u v i l l göra barnet förtrogen med . 

M e n det måhända a l l r a v i k t i g a s t e är, a t t själva p rob lem-
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ställningen är n a t u r l i g . E x . : A . betalade 750 k r . i h y r a . 

Denna höjdes m e d 8 %. H u r m y c k e t betalade h a n sedan? 

— Sällan e l le r a l d r i g ställer l i v e t e t t sådant p rob lem. 

N a t u r l i g t är däremot det omvända: Höjningen är 60 k r . 

H u r många procents ökning v a r detta? 

* * 
* 

H u r sko la dessa p r o b l e m behandlas i skolan? D e väg

ledande frågorna äro j u bekanta. B a r n e n b r u k a ledas 

f r a m t i l l den rätta lösningen och behöva ej arbeta m y c k e t 

själva. ( U t o m a t t det k a n v a r a rätt påkostande för som

l i g a a t t t v i n g a s se saken på samma sätt som läraren.) 

A t t r ekommendera är däremot a t t h e l t enke l t säga t i l l 

b a r n e n : Räkna! M e n sätt er noga i n i saken först! 

(Obs.! D e t t a gå r n a t u r l i g t v i s ej genast m e d de b a r n , som 

redan v a n t s v i d utfrågningsmetoden.) M e d a n de sätta 

s i g i n i saken, böra de ha rätt a t t fråga om sådant, som 

de ej förstå e l le r som ej är a l ldeles k l a r t för dem. ( N a 

t u r l i g t v i s böra de ej få sva r på frågor om räknesättet 

e l l e r lösningssättet!) D e t är en arbetsmetod barne t bör 

sätta s i g i n i v i d problemlösningarna, ej räknesätt. H u v u d 

saken är n a t u r l i g t v i s a t t söka få ba rne t dithän a t t över

lägga m e d s i g självt om sakläget i p rob lemet , i n n a n det 

tänker på »räknesätt». På g o d väg är m a n , o m m a n vän

j e r barnen v i d a t t gö ra k l a r t för s i g först »vad v i få 

veta» och sedan v a d »vi v i l l veta» i det förhanden-

varande problemet . H a r m a n i cke dessa båda saker f u l l t 

k l a r t för s ig , så k a n det j u i cke a l l s b l i t a l om någon 

lösning av problemet . D e t t a måste alltså b l i utgångs

p u n k t e n för det resonemang, som t i l l r e s u l t a t ger lös

ningssättet. M a n s k u l l e k u n n a säga, a t t det är föreställ

n ingsk ra f t en , som bör övas, om någon varaktig förmåga 

a t t räkna p r o b l e m s k a l l k u n n a tillägnas. D e t som k a l 

las »matematisk begåvning» är i n g e n t i n g anna t än en 
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sådan föreställningsförmåga. Därför är det av v i k t , a t t 

denna övas redan på lågstadiet ( v i d de »benämnda» t a l en , 

som i c k e äro några egent l iga p r o b l e m ) , för a t t barnen kögre 

upp sko la k u n n a på egen hand resonera s i g f r a m . — 

S jä lvs t änd ig p r o b l e m b i l d n i n g . 

E t t sätt som är m y c k e t g ivande, då det gäller a t t vänja 

ba rne t v i d a t t sätta s ig i n i sakläget, är, a t t låta barnen 

göra u p p g i f t e r själva. T . o. m . b a r n på ganska lågt 

s t a d i u m . Mången t r o r kanske, a t t de t t a b l i r a t t låta 

a l l t gå v i n d för våg, men — försök! E n i n l e d n i n g 

härtill sker på följande sätt. M a n ger t . ex. dessa sak

u p p g i f t e r : M o r hade 10 k r . med s ig på t o r g e t . H o n 

köpte för 2 k r . ägg, 3 k r . smör och 2 k r . kött. — V a d 

k a n v i n u räkna u t? — Säkert ha de flesta b a r n k l a r t 

för s ig , a t t v i k u n n a taga reda på vad va ro rna kostade 

och h u r m y c k e t hon hade över a v t i a n . — 

Sedan k a n m a n be barnen försöka tänka på en annan 

»fru», v a d hon köpte o. s. v . E l l e r på e t t besök i en 

affär, en järnvägsresa o. d y l . K o r t sagt, barnen böra få 

b i lda u p p g i f t e r efter mönster av lärobokens eller lärarens. 

D e t t a bör upprepas icke a l l t för sällan. När det före

kommer , bör n a t u r l i g t v i s uppmärksamheten fästas v i d , a t t 

o r i m l i g a u p p g i f t e r e l ler o r i m l i g a mått och p r i se r ej före

k o m m a . D e t p r a k t i s k a va rdags l ive t s förhållanden sko la 

l i g g a t i l l g r u n d . D å barnen eme l l e r t i d ha m i n s t sagt 

bristfälliga föreställningar om pr i se r o. d y l . , måste m a n 

skaffa s i g hjälpmedel för a t t nå v a d som genom denna 

barnens själv ve rksamhe t åsyftas. ( E n pojke , m y c k e t 

i v r i g och s t o l t över a t t ha h i t t a t på e t t t a l , sade: E n 

bonde k o m t i l l t o r g e t i s tan och sålde po ta t i s för 10 k r . , 

en g r i s för — 2 k r . o. s. v . ) — M a n k a n exempelvis 

låta barnen k l i p p a u r de t o r g p r i s l i s t o r , som var je vecka 
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förekomma i en d e l t i d n i n g a r . D ä r f inns m a t e r i a l för 

åtskil l iga »benämnda tal» på lågstadiet och för p r o b l e m 

för högre skols tadier . Skaffar m a n så a l l a möj l iga andra 

p r i s l i s t o r , ka ta loger , t i d t a b e l l e r med pr iser , geografiska, 

s t a t i s t i ska och andra t abe l l e r o. s. v. , så k n n n a p rob lem 

göras, som äro i n t i m t sammanbundna med v e r k l i g a l i v e t . 

Och de t inses u t a n v ida re , a t t barnen härigenom få en 

h e l de l k u n s k a p och färdigheter på köpet genom a t t ar

beta på de t ta sätt. — 

N å g r a exempel skola y t t e r l i g a r e klargöra m e n i n g e n 

med ovanstående. ( V a r j e exempel är tage t u r en räkne-

lära. U n d e r v a r t och e t t angives h u r m a n k a n behandla 

det, för a t t barnen skola få tillfälle t i l l själv verksam het . ) 

1. 1 hek to k a r a m e l l e r kos ta r 65 öre. H u r m y c k e t får 

m a n då för 1 k r . 95 öre? — 

I stället säger m a n : »En pojke g i c k och köpte ka ra 

meller.» — A l l t det övr iga b l i r barnens sak. H u r myc

k e t h a n köpte. H u r m y c k e t pengar h a n hade. P r i se t 

p r h e k t o . H u r m y c k e t h a n sku l l e betala . H u r m y c k e t 

h a n f ick t i l l b a k a . A l l a dessa frågor böra barnen eggas 

a t t själva framställa. Annars få de ej upp blicken för, 
att just de uppgifter, som stå i talet, äro nödvändiga för 
uträkningen. 

2. F a r och mor resa med sina 2 b a r n , 6 och 8 år 

gamla , t i l l N . B i l j e t t p r i s e t är 1:50 för v u x n a . H u r 

m y c k e t s k a l l far betala? — 

Självverksarnhet: E n sommarsöndag reser n i u t på 

l ande t med tåget. T a g u p p t i d t a b e l l e n ! V a r t s k a l l v i 

resa? V a d kos ta r det? (Står ej p r i se t , k a n det räknas 

u t enl . zontaxan. ) V a d kos ta r det för far och mor? F ö r 

barnen? F ö r al lesammans i er f a m i l j ? 

3. E n handlande sålde en t redjedel av s i t t smörlager 

för 138 k r . och förtjänade då 18 k r . Inköpspriset v a r 

3 k r . p r k g . H u r s t o r t v a r he la p a r t i e t ? — 
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A n n a n f o r m u l e r i n g : »En handlande hade köp t m y c k e t 

smör för a t t sedan sälja det m e d förtjänst. E n dag för

tjänade h a n på sålt smör 18 kr.» — Denna f o r m u l e r i n g 

måste ge a n l e d n i n g t i l l resonemang om skäl ig affärs

v i n s t . D å denna är fastställd, k o m m e r m a n h e l t n a t u r 

l i g t t i l l inköps- och försäljningssummorna och med l ed 

n i n g av dagspr iset på smör t i l l p a r t i e t s s to r l ek . 

4. Geografiens o l i k a grenar k u n n a l i k s o m f y s i k och 

k e m i ge r i k l i g t m a t e r i a l för självständig p r o b l e m b i l d 

n i n g och problemlösning. M a n bör ej a l l t i d endast fråga 

var , när, h u r , varför, u t a n också i b l a n d då det passar: 

h u r m y c k e t ? Besvarandet av den frågan k a n i n o m många 

av skolämnena i hög g r a d b i d r a g a t i l l a t t ge k l a r a r e 

begrepp. — 

D e n som l a g t märke t i l l , h u r de begåvade och d u k t i g a 

eleverna i våra skolor ofta få hållas t i l l b a k a och där

för b l i ointresserade genom a t t läraren så m y c k e t måste 

syssla med de svaga, han inser, a t t denna självständiga 

p r o b l e m b i l d n i n g k a n användas så, a t t i n g e n behöver s i t t a 

sysslolös under någon del av en l e k t i o n s t i m m e . H e m a r 

bete i f o r m av självständig p r o b l e m b i l d n i n g får e t t h e l t 

annat värde och he l t annat intresse för ba rnen än de t 

nuvarande . 

Sammanfattning. 

D e t to rde v a r a lämpligt a t t n u göra en återblick över 

framställningen av lärosättets p r inc iper . Särdeles för

månligt to rde de t v a r a a t t göra k l a r t för s i g motsats

förhållandet m e l l a n det g a m l a och det n y a . 

1. D e t g a m l a systemets målsmän eftersträva a t t så 

sna r t som möj l ig t frigöra barnet från åskådning, de t t a 

av f r u k t a n för a t t ba rne t s k a l l hänga fast v i d dessa sak

föreställningar, ej k u n n a frigöra s i g från »åskådandet». — 
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D å e m e l l e r t i d de t t a för t i d i g a lösgörande från åskåd

ningstänk an det är en av huvudorsake rna t i l l nuva rande 

räkneundervisnings dåliga r e su l t a t , måste m a n i stället 

eftersträva en verkligt allsidig, planmässig, ofta upprepad 
åskådning, under användning av så många s innen som 

möj l ig t ( i synnerhe t på småskole- och det lägre fo lksko le 

s tad ie t ) . 

2. »Rena begrepp» k u n n a b a r n icke arbeta med. — 

D e t t i d i g a b r u k e t av s i f f ror är e t t ont , som ej k a n nog 

fördömas. — 

I stället är det nödvändig t a t t vänja barnen v i d a t t 

låta sina räkneord åtföljas av rumsföreställningar och ope

ra t ionsbegreppen av rörelseföreställningar. När abs t r ak 

tionsförmågan är u t v e c k l a d , då är t i d e n i nne a t t arbeta 

med a b s t r a k t a begrepp, och då sker abs t rakt ionsproces

sen spon tan t . 

3. U t a n läsning av sådant, som ej är f u l l t förstått, bör 

ej förekomma. (Of t a s t syndas härvidlag genom m u l t i 

p l i ka t i ons t abe l l ens mekan i ska inlärande.) — 

M u l t i p l i k a t i o n s t a b e l l e n t . ex. måste v a r a för ba rne t 

r e su l t a t e t av självständiga iak t tage lser , ej endast m i n 

nessak. 

4. N u v a r a n d e lärosätt i n o m räkneundervisningen är 

mer än i något anna t ämne a n l a g t på a t t mekanisera 
färdigheterna. — 

D å m a n e m e l l e r t i d ej k a n lösa problem mekan i sk t , inses 

a t t det i stället fordras en övning, som leder t i l l större 

i n s i k t i sak. 

5. Om barnen få vänja s i g v i d a t t lösa p r o b l e m efter 

mönster, så leder de t t a t i l l osjälvständighet och mekan i 

ser ing . — 

D e böra i stället från början få tillfälle a t t självstän
digt söka efter olika vägar för lösningen. D e t t a v e r k a r 

u tveck l ande på omdömesförmågan. 
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6. A t t alltjämt ge barnen räkneuppgifter och p rob lem 

innebär a t t försumma det g ivande medel, som l i g g e r 

däri, a t t barnen själva få bilda uppgifter och problem. 
* *-

* 

N a t u r l i g t v i s går det icke a t t t i l lämpa en n y me tod v i d 

u n d e r v i s n i n g a v ba rn , som i f lera år v a n t s v i d en annan. 

O m barn fått vänja s ig v i d a t t b l i matade, så k u n n a de 

i c k e h u x flux äta själva. På dem måste metoden t i l l -

lämpas m e d vissa mod i f i ka t i one r och så småningom. — 

V i d a r e : det är ogör l ig t a t t h i n n a o r d e n t l i g t genomarbeta 

samma stoff, som m a n förut behandla t endast y t l i g t , så

v i d a ej t i d e n för ämnet ökas. D å en sådan ökning knap

past k a n ifrågakomma, återstår i n t e t anna t än a t t m i n 

ska stoffet. M a n torde u t a n olägenhet för den p r a k t i s k a 

räk ne förmågan k u n n a u t r ange ra sådant, som hör t i l l den 

rena yrkesräkningen, och sådana p r o b l e m , som sällan 

e l l e r a l d r i g förekomma i det v e r k l i g a l i v e t (de t t a är j u 

f. ö. i överensstämmelse med underv isn ingsp lanens be

stämmelser). D e n n a kursp lanernas överfullhet av stoft 

o rsakar en flyktig b e h a n d l i n g av var je moment . Och v a d 

värre är: barnet får en känsla av a t t »ha läst» a l l t möj

l i g t i sko lan och t y c k e r s ig ej ha behov a v någon f o r t 

sa t t u t b i l d n i n g . — Åtsk i l l ig t av det, som n u står på 

fo lksko lans k u r s p l a n , borde överflyttas t i l l fortsättnings

skolan, lärlings- och y rkessko lan . 

* * 
* 

E n mängd räkneläror ha se t t dagen under de senare 

åren. D e s k i l j a s i g dock föga från va randra . Bäst är 

a t t ha en räknelära, som är så m y c k e t som möj l ig t neu

t r a l i fråga o m lärometoden, om m a n själv h a r arbeta t 

s ig t i l l en p e r s o n l i g me tod . 1 Mes t överensstämmande 

1 En i denna mening »neutral> lärobok är Wahlström och Vikbergs 
»Exempelsamling i räkning>. 
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med andan i denna framställning är e m e l l e r t i d He l l s t ens 

»Räknelära i t a l och bild», av v i l k e n dock endast t r e 

häften u t k o m m i t h i t t i l l s . I dessa förekommer e m e l l e r t i d 

i n g e n användning av t a l b i l de r , v i l k e t dock är lätt a t t 

avhjälpa. Övningar med t a l b i l d e r k u n n a j u inläggas i 

l e k t i o n e r n a i a l l a f a l l . D e t är a t t hoppas, a t t fortsätt

n i n g e n av He l l s t ens Räknelära b l i r u t a r b e t a d i samma 

anda som början u t l o v a r . I så f a l l s k u l l e denna hand

l e d n i n g k u n n a b i d r a g a t i l l a t t sätta läraren i n i m o t i 

ve r ingen för och sy f t e t med en så pass e x k l u s i v lärobok 

som He l l s t ens . 


